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& IBELLVM bunc de Jufinitss Spa-
b ralibus tibs fiflo Eminentiffime Prin-
cepsy &/ Prefil, ampleff.moq. nomi-
niy ac dignitats infiribo obfequentiffi-
mus . Pallefeeret fane coram tus pre-
clariffima Purpura , gue MaseSiate, Gf
. Tirtute ruernat ardenter , cvtttas -
2eni] y @ senuitas muneris y mifs alwnde y @ tus leniffima
vrbanitas 4 € e, deuictiffima dewotio , concepta 14 0=

tacuixé firmarent . Sprrales ifte bnee , non alindé quam
ab.




ab. E, T. fpiritum famerent gui verd Geometrarum
Mgcenas perstsffimus ad te colendum allicis quofcumque ein-
dem generis feduliores profeFus, Nec imanisy @/ furilis la
o, quems complent [purales linee . Namque cirea wnicam
earwin [pecien Archimedss ingeninm Surfé abquands wver-
[atumratant pm}"; Wi pretio ; 7!;1’!&7/];" E. T. traitatis-
nemde Fufinitss L bire decerno ? Profects , 3 tur mevitorum
celfitudime decet it by linee punlium ducant | & inipfam
definant , titulis luculentifims protrabantur o patroctito,
actut ‘f/"ﬁ’ miffima ciccnmmallentwr . Ex bhine po ﬁta Tni-
q’ue obice , illo Jaleem g/oriaé’iiémr ato y guod E.T. Nowen
pfis circumliges Lloriosi cverticemn , adeo ve [7 Cerua quon-
dam Cefaris civca collum explicans wdoma wenantiwns sacn-
lauadebar ills [as latrantium murmnra 57 1 e pagine [per-
nent y exprimentes , quibus TRPYIEIENT nOLIS turyfimum [i-
5{ ipfis dedstning prefidium. Evgs opella hc glovuafior cates
ris prqa'eat » 1am publicis planfibus exczpzem?d , quia E,T.
wlgfz:gm/zm &/ flenmatibus ditata, ff vel ipfiuss Fame po-
2ffima precoria non lucretur s il [ Suiffe m;epmm arbitiia-
2 . ‘N05tlzjfiﬁm Jf0bolrs amitss: landibus , dete wmice €
:;"’”;,ﬁ‘l’e rbientibus | attraineinsq bge decors linive vt
; Zc:;ﬂz:ﬁz) r::‘;zza ;llgj Ctﬁjf‘riqz,i;; E.T. /pe;ﬂk{rz. i/amsy?é\-
eleGEior: tandsry m[>~ g i’ré’texm,r confpn\uﬁe’mmm fzjfz z}ua
mento. Prrpurq sz nd 2 érr;,;t\lﬂz' e AmICITerss Z{“ -
longé ante dzgﬂfﬁz’m?u W primum tndueris , ( déct v
perus afis ed el »J c“rédﬁ'mi\ﬁ das ventis, Ut ’,”“;
ed fuprems hony; 5 awreuns [peciose co;zqtgtrmdwn, Jeilacee
orufdﬂ,gm s Cordibus cunchis anras trangsil

las halantibus
‘ Pofirems pro re appellas . (cterum mea Ma-
' ? /133 rP C thefiss

thefis, qua E.T. litandas fpirales lineas elucqbrftuéf? ad
polfvemum cvfgué fpivitum femper lincas f{motton 15 a'tcatu..
ram pollicetur . Ftd quod Apellis emulatrix nulla fit du;‘,
que in humillime obfernantie titnlum non fignet lineam. Va~
leas Eminentifsime Princeps, @/ optime Antiftes,ac Selx
cvinas. Affrate ditims pietatis,@) Virtutis tacantur fors
natorem ncolumen .
Scitbebam Venesifs Kal, Julij Amio 1660+
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SCERA N Tibi, Amice Le&or, Opufcu-

A lum Geometricum , DE INFI-
NITORVM SPIRALIVM
SPATIORVM MENSVRA,
&S nen femel, aut bis, fed pluribus,
S 3¢ ircratis viaibus pollicitum. Spi-
1ales, Helices, Implexa, feu Voluix lincx de ge-
nereillorum funt cenfendz , ' @ micabilia, fen por-
tonta geometrica lure merito [unt puncupanda. Si-
quidem (vt concint¢ Dauid Rivals Archimedis
Commentator prOﬂUﬂCiﬂf') Admiffa Helica , ¢~ rite
vt ars ipfius fert Jabrefatta , mbil et in tota geomerrig
ab§rufum , €5 adbuc s guod non denudetur , pate.
fiat , €5 aperiatur AR (i ad inzens in rebus Geome-
tricis Spiralislinex momeniu corroborandum ca-
tera deeflent tefimonia , vnicum me hercle {ufh-

cere

cére arbitrandum : maximum fcilicer Archimedis
ingenium circa eas aliquando fuiffe verfatum; de
ipfifque iuftum volumen edidiffe , in quo naturas..
ac proprietates earundem ita expendit, vt fint po-
freris viui maximo , & veluti cerebri ingeniofi por-
tenta {umme admirationi, Caterimhaud voicus
Archimedes extitit. indagator {piralium proprieta-
tum: fed ipfi {e adiunxerc quamplures, incer quos
mirificé enitent Monarchiz Geometricz duo fplen=
didiffimi proceres , Pappus Alexandrinus lib. 4.
colleci. Mathemar, & Francifcus Vieta lib. 8. ref-
onforum Mathematicorum . Paulus Guldinus San<
&o - Gallenfis, ille celeberrimus Geometra fapien=
riflime Societatis lesd , & Centrobarycz audor
famofus ( at Caualenianorum indiuifibilium con-
temptor , & irrifor, qui dum indivifibilia {preuit,
ipfiique rrifit , {c ipfum ridiculum prebuit) altius
ommibus volatum fumpfis,conatufque eft ipfam {pi-
ralem lincam ad menfuram determinatam redige-
e, atque ipfius centrum grauitatis affignare : atco-
natuirrito, & lcari fine, vt ipfemet in lib. 2. Cen-
trobaryce cap.2. & infra fatetur, & prolix¢ expla-
pat in capit. 3. Pronuper Ifmael Bullialdus , ve lu-
cem afferiet ijs, qua Archimedes de {piralibus con-
fcripfic, totam rem fpiralicam iterum proprio Mat=
te compofuit , & publici iuris fecit Parifijs an-
no 16s57.
Sed inter czteros {piralium proprictatum vena-

tor¢s extitere ctiam duo illamaxima Geometrarum
X o h o Italosni



talorum fulgentia luminaria , nimirum Bonaucr-
tura Caualerius, & Euangelifta Torricellius, Hic
quidem incidenter in lib. dedimenf. parabolz pro-
polit. 17. vt.ex proportione circuli ad {patium {pi-
rale ab Archimede olim tradita, quadraturam ip-
f!us.ordinarix parabole adinueniret . Ille verd ex
inftituco in lib. 6. Geomet. Indinifib. vt cx ana-
logia ab ipfo animaduerfa inter f{pirale fpatium,
& parabolam verfante , ex menfura ipfius para-
bolz prius tentata , omnia fymptomata circa {pi-
{a“ium {patiorurd menfuram denuo medijs ab al'js
meentats 4 nec aliquando cxcogitaus , patefa-
ceret.

Verum enim-vero omnes fuperius recenfit geo-
metre, & plures , plurefque alij {peciatim haud no-
mma.ti » quifpiralibus incubnere aliquando » vai-
eamipfarum foeciem amplexati fuerc : eam nimi-
um que ancignitas ab Archimede ipfomet 5 &
Cenone agnirg f1jp quamque nos in poftergm li-
nearem vocitabimus. Caterum infinitas {piralium
f‘lﬁc‘k‘?‘ (Q;l\?ﬂ feiamus ) nemo ante nos mundo f}“‘
ol cattt. Nonero : ibi 1ngr -
re futuram , Bern??:;{)u}iméusré " :liuclxtr,gz ?gaf;git:s
{pecics piralium g gliquando excogicaui
TS , ¢ ta lincaryin aliquando excogitaui-

7uS, communicare. Sed aure omnia caulz {peculs-
tionis huiy(ce accipe hiftorjam . - G
VndCCim -b h'n O,U:i,fn ‘L d R'o‘mz
degeremus - g d INc annis circiter aum
' & dum. inter geometricos 1y1ones

cameraremar , jueyndiffimgm ezgiﬂi;nabalgf' ¢
novig

nobis quotiefcunque datum fuiffet fuaniffima con-
fuetudine , ac excellentiffima doctrina perfrui trium
fummorum virorum , i quibus nunquam abfquelu-
cro difcedebamus . Erant hi Michael Angelus Ric-
cius Geometrarum Italorum Coryphzus , & poft
Caualerij, ac Torricellij fatum , geometrice maie-
ftatisitalicz prafidium precipunm: Renatus Fran-
cifcus Slufius Leodienfisingeniorum Fhenix, & ma-
ximum humanz intelligentiz portentum: & Ricar-

~dus Albius Anglus pictate, funguine, & c-uaitione

nobiliffimus, atque fuo Hemifphario dif:cto cla-
riflimus. Accidit ergo die quadam, de more cum
prqfutoRiccio de rebus geometricis verba habentes,
vt mutui difcurfus fubieGum ipfe effent infinitz pa-
rabolx , & caualeriana indwilibilium geometria -
cumque ad fexcum illios librum deventumeeflet inci-
denter, audivimus Ricciwm afferentem, ad (imitice-
dinem Caualerij,infinitas {pirales pofle meafurari,
cui negotio fedulo incumbere ab iplo etiam fuimus
follicirati. Aftrunc temporis nimis itbecilics, ac
tenuesin nobiserant gecometricz vires. Tyrocinium
etenim percurrcbamus , & lacte dumitaxic enutrie-
bamur ; vixque dabatur ea pofle percipére, quz Ca-
ualerius molitus fuerat; tantum aberat, vt ipfum.,
imitari liceret, tamque in altum confcendere . Qua.
propter euenit, vt labore perterriti, {tatim infiait»
¢ mente {pirales exierint. Veriimanno 1658, poft
libelli noftri fexagiita problematum geometrico-
rum impreflionem, fato accidit,vt Venetijs in Biblio-
2 teca



teca Mineruz commorantes, ad neftras perucnnrit
manus opus ver¢ aureum Andrcz iccquat »ith?—
matici Excellentiffimi, ac folertiffini Fuleonimmne
Societatis Iesti , Cylindrica y ¢ Annulaiia wincupa-
sum . Quod reuoluentes, citius dicto incidimus in
fcholium prop. 12.1ib. 12 inquo vocatus  nemine ,
vlcrd feipfum conftituit fpectabiliffim ¢ indiuifibi-
lium methodiiudicem; contraqueipfam non minus
inclementem , quam iniuftam {equentem profert
fententiam . Methodum demonfiramds per indumfibilsa
rvel ( vt ego appellare foleo) per heterogenea, qisam nobslis
geometra Bonaneutura Canalerins in lucem protulit , pro le-
gitimay ac geometrica admittendam non existimo, @ c. (° Sed
quicquid autumet ipfe, pro indinifibilibus eft vesi-
tasipfamee, ftantque illi omaes praclariflimi geo-
metrz, quosin epiftola ad le&orem operis noftri de
Infinitis Parabolis recenfuiimus: quibus nuperrime
vlerd fe affociavic Vincentius Vinianiinlib, x. des
Maximis, & Minimis monito poft propofit, 17. vbi
ait. Vthocloco ,ex aduerfoindivecte antiguorum vie per
duplicem pofstionem , bsce clarius pateat quantum facilitatis,
brewstatis , atque ewdentie naftifcasur é nowa , diveltague
methods (reetamen, cautégue vfurpata ) acutifsimi Gee-
metra Canalersf , per indswifibilium doTrinaws nobis amicif=
fimam ¢rc. ) icod Tacquet exemplar pecunia pro-
prium fecimus; ac diligentifliime ipft ftuduimus; do-
&rinafque nouas , & peregrinasin ip(o comprehen-
fas femper admirari fuimus.. Sed animaduertimus
mancuu ipfum extitiffe, quia Caualerianis indinifi-
' bilibus

3

bilibus: aduerfabatur , veluti fuse explicanimus in

~ fchol. vitimolib. 2. de Infinic. parab. Hecigirur vai-

ca, & genuina canfaimpullitnos quaedac rimari, in
quibus Tacquet videbatur d:ficere. Camque geo-
metrica inuenta facillime prodeant ex alijs prius ani
maduerfis : agerque geometricus adeo ir fertilis, vt
copiofiflimos fructus illis reddat, quimentisligone

_iplumeffodiunt - hinc ortom duxit , vt caomnia col-
ligeremus,que in dictis libris de Infinit. parab. euul-

gauimus: & paulo poft breui temporis interftitio,que
in noftris Mifcellaneis Hypperbolico, & Paraboli-

"0 , dc in Geometrico publicauimus . Porro dum

resad infinicas parabolas attinentes pertra&taremus,
hzque nobis iam fat familiares apparerent, denuo
infinitz {perales in mentem deucnere: atque matu-
ré difcufla, & penfitataanalogia a Caualerio agnita
inter fpiralem archimedeam , & parabolam quadra-
ticam ; videbatur nobis ipfam adinfinicas [pirales ,
& infinitas parabolas non multo labore extendi pof-
fe. Et quidem dcterminate ftatueramus ab initio
opufculum deinfinitis {piralibus pro quinto fubne-
Gere quatuor libris de infinitis parabolis : & hacde
caufadumtaxat concinnauimus inlib. 1. propofitio-
nes 23. & 24. lemmatfcas pro{piralibus, & nullisin
dictis libris erdinatis inferuientes. Sed varijs de cau-
fis coa&i fuimus illud opus citiffime abfoluere , ac
samimpolitam , v apparet, publiciiurisfacere, &
opufculumde infinitis fpiralibus ad hoc vique tem-

pus referuare . Hzc ergo, Benigne Le@or, veraett,
&vni.



& vnica inuentorum noftrorum hiftoria : quam can-
dide tibi tradidimus , vt nullus laude defraudetur
emerita. De infinitis namque fpiralibus nefcimus
quempiam verba fecifle. Sed prima ad hzc riman-
da incitamenra 3 nobiliflimo Geometra Riccio ha-
buimus. An veroinfinitz {pirales, quasin pofterum
famus explicarari ille fint exdem , quas Ricciusin
vot's olim habebat , penitus ignoramus. ARt quo-
modocunque 4t; fequ_ent.la omnia proprio Marte_
com pillanimus; & diftintius quam licuie Tibi com-
municare conati fuimus, vt a fimililabore {ubleue-
ris. Sequentia percurre . Alia, fauente Deo, is

fuccedent. Valew.

Noi

Koi Reformatori dello Studio di Padoa.
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Facultas Rewerendifsimi Patyis Generalis .
Landetur Iefus Chrifius

\ Dus infcriptumns De- Infinitorum Spiralinm Spatiorum Menfura.
compofitum ab Admodum R.P.Stephano de Angelis Vencto
Profeflo Noftri Ordinis Iefuatorum s ac in Pronincia Veneta Defini-
tore » concedirus Typis demandari, dummodo habeat neceflarias

licentias , & approbationes  qu de iure funt neceffariz &c. Inquo~

rum fidem przlentes manu propria fublcripimus , ac proprio No-
firi Officij figillo muniwmus. I

Datum Brixi in Noftro Monafterio Corporis Chilti, die, 28, Tu-

Fr. Antonius Nouellus Gen. Iefuat,

DE

] g«’\ SXE

INFINITORV

SPIRALIVM
SPATIORVM MENSVRA,

OPVSCVLVM GEOMETRICVM.

st Rechimedes Geometrarum facile

. Princeps in aureo illo libello,
quem de{piralibus, feu Helicibus
confcripfir, ante cetera, naturam
ipfarum luculenter explanot, de-
‘finiens. Spiralem lincam fore il-
“lam nuncupandam, queaduplici
oty xquabili, eodemque peratto tempore ortum
ducit: nimirum, femidiametri dati circuli circacen-
trum immotem : & centri interim (emidiametrum
ipfam permeantis . Ita etenim loquitur . St recfa -
Leamn p/mo, altero eits teymino guiefcente circimferatur
donec ad locam vedreyst ronde primo capii moneit , @ [imul
s hac orchmducta limea puncum [evatur € ipfim fili

A i



2 De Infenitorum Spivalum |
ipfi equals feviper velocitate moueatur fecundum ipfam bi-
neam motam , incipiatque 3 termino linea quiefiente cverfus
alserum fers prnitum y bufiods [piralems lineam in plano
deferibet . Vt ¢ g. in [chem. feq. confidéremus {emi-
diametrum A R, immoto puncto A, ciari zquabili-
ter,adeovtdefcribat circulum RSO N R, interim
vero etiam puncétum A, moueatur zquabiliter per

AR, adco vt eodem tempore pun@um R, defcti--

bat peripheriam R § O R, pun&um verdy A, pere
nisrad R. Lircamcuruam ACEFR, ortamexdu
plici hec meta &’.Clllﬁ,b’“ H?PCli;lt'Ar“.'f;‘f?f:;‘:;‘?vAﬁ:’:‘iim
ncam {piralem privie revolutionis. Sicued foosimm
ACR A, contentum lincacurva pradicta, & redia
AR, vocat primum {pativm . Circelam coiis i

diaveter AR, circumferiptum dicto {patio,primum

circulum. Punétum ‘A, principium linez fpiralis..
Pofitionemline» AR, dquaincepit circulario, prin- -

cipinmcircelation’s. St autem radius A R, iatel-
ligatur duplicatos in R G, vel triplicatus &c. & mo-
tus contingetur vt privs: appellat Archimedes fpi-
rales fécunde circulationis; tertiz; &c¢. idemdicic
de {patijs , &circulis. Sed hac omnia locuplects
percipienturipfomet Archimede infpeco, ficuti &
roftra fequentia : namque nos in fequentibus om-
nes,Archimedisterminospa(ﬁmvfurpﬂbimus- '
- At nos vniuerfalivs fupponimus generart {pira-
i€S . Supponimus epjm cum Archimede generari
vtique ex duplici motu eorundem mobilium : quo-
rum ille, quificacentro permeante {emidiametrum,
. fit

Spatiorum Menfura,
fit femper zquabilis; aftille,qui fica femidiametro
fixaincentro, {it vel zquabilis , vel vari¢ accelera-
ws. Siergomoto quabiliter A, per AR, etiam
AR, fixain A, zquabiliter gy retur per circumfe-
rentiam RSOR : linea A CF R, genita ex duplici
tali motu, vocatura
nobis prima fpiralis,
feu linearis, quz eft
‘Archimedea, Siverd /

pundo A, zquabili-
ter moto per AR, |
interim AR, mo-V{
peatur motu taliter
accelerato, vt fpatia
RS, RSO, &c.per-
adta, fint vequadrara
temporum inquibus
peraguntus: linet ACR, vocetur fecunda fpiralis,
feuquadratica. Siverd AR, moueatur mouw rali-
ter accelerato, vt fpatia RS, RSO, fint vt cubi
temporum: 1llalinea dicetar tertia fpiralis, feu cu.
bica. Etficin infinicum, {zcundum quod fpatia per-
a@4 funcad inuicem, vt altiores temporpm , in qui-
buspetaguntur, poreftates. T |
Siveiofemidianetro AR, proﬂa&ain G, adeo
vtpoteRas G A, ciuldem gradus cum fpirali fic du-
plafimilis poteftatis A R. v.g. in fpirali lineari, fic
GaA, dapla A R:jn quadratica ﬁcqf’xadra'tum GA,
duplum quadiati” AR - in cabica cubns fit duplus
A 2 cubi




| D¢ Infimitornus Spivalim _‘
cubi, &c. & intelligamus continuari motus priores,
fecundum quod explicatum fuit fupraex Archime-
~de in fpirali fecunda reuolutionis : linex genitw,
fpatia, circuli, &c. dicendi{unt fecunda reuolutio-
nis, &c. Idem dicendum fi poteftas AR, eiufdem
gradus cum {pirali incelligeretur triplata , quadru-
plara, &c. Spirales etenim, {patia , &c. dicerentur
tertiz reuolutionis, quartz, &c. Hazc omnia nullo
negotio percipientur a viris Archimedeis : ipfum
enim & nunc,& infequentibusimitabimur. |

PROPOSITIO L

Siin quamcnngue infinitarnm [pivalinm , ortam ex primayes
uolutione , ab initia spfius incidant dus linea , qug prody-
cantur yfque ad circumfirentiam primi civcwls.  Apcus
circuli 1n precedentia contenti inter initinm cirenlationis
& dusas limeas,erunt ad innicem,ut pote fates inciden-
P 112 [piralem eiufdem gradus cum [pirals. |

ESto'c‘}‘uélib;t;ex infinitis fpiralibus ACER,
L, ortaex primarenolutione, & efto primug cit-
culus RSOR, &infpiralemincidancab initio A,
duzre@z AC, AF, quzoccurrant circanferens
iz in O, & N. Dico circumferentiam RSO,'
eflead circumfereatiam RSO N, vt poteftss AC,
eiufdem gradas.cun [pirali, ad Gmilem poiclarem
8 F. V.g.1a prima (piraly, (e tlineari, vt AC,ad AF.
In fec.hocelt quadeaica, ve yuadrazum AC, ad qua-

u . - I dratum ‘

13

‘enim AC; eftad AF,

. Spatiotdm Menfura . K
dratum AF. Incubica,vtcubus AC, ad cubum
AE. Etficininfinitum. Przfens propofitie parum
diuersé oftendetur a ‘
modo , quodemon-
ftratur ab” Archime-
de in lineari in pro-
pofit. 14, Quoniam

vt tcmpusmowsPer - \..;J ~/‘3‘ .
A C, pundi A,.ad . S
tempus motus c;u{-h_‘v A
dem puncti A, per e
AF(quiamotuspun-
&i A, fupponiturz- . ..

EH

quabilis): ergo & vequalibetpoteltas AC, adho-
mogeneam poteftatem AF, {ic{imilis poteftas tem-
porismotus A, pet AC, ad fimilem poreftatem
temporismetus As-per AE. Sedvrpoteftis tem-
poris ciu{'d’cmtg‘rid s cam fpirali motis A, per
AC, adfimilem poteftatem motusper AF, ficex
hypothefi,arcus RSO, adarcam RSO N. ‘Er-
go & arcus ad arcum erit , vt poteftas A C, eiuf-
dem gradus cum {pirali,ad fimilem poteftatem A F.
Quod &e. S o

COROLLARIVM.

Ergo conucrtendo, & dinidendo, eritarcus NQ:
ad arcum. O SR, veexcetlus poteftatis AF, eiufdems

gmdus



6 De Infinitorum Spiralum
gradus cum fpirali fupra (imilem poteftatem AC,
ad fimilem poteflatem AC.

SCHOLIV M.

Sed cum, vt poteftas F A, ciufdem gradus cum
fpirali ad fimilem poteftatam CA, fic FA, ai vld.
mum terminum proportionis FA, ad CA, eoncinga-
tz ad tot terminos quotus eft numeras{pirilis vai-
tate maior : erit & arcus NOSR, ad arcum OSR,
vt FA, ad hanc vitimam proportionalem. Nzmpe
in lineari vt FA, ad CA. Inquadratica, vt FA,
ad tertiam proportionalem minorem ipfarum FA;,
CA. Incubicaadquartam: Ecficininfinitum. Ec
dividendo,erit NO, ad OSR, vt exceflus F A,
{upra vltimam minorem proportionalem ad ipfam »

PROPOSITIO 1I.

Sii quamcungue snfinitarum [piralm ex alis rectolutionis
ebmge_mtm; Ctin fibt exrcumfCriptum cirenlum in‘ﬁ'd:gﬂl
duclinea , vt pruds . Potefates incidentinn 8 fpira-
lem etufilem gridus cum [oirali erunt ad insicem s vt ar-
cuspredibts s vnacum tor integris peripheriys s quotns eft
numerus rewolutionsm vuitate minar.

Ed poettate femidizmatri AR 5 congruent e

r{f“iﬂ"fd-l_p'raca,rriplaca,Sl?- in G, Vt'ex?h‘:‘l'-

tam fuic fupry diatelligamus continuatis motipus {pi-
ralem
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talem ACFR , continuatam fore in TVMG,
&c.cui AC, AF, incidantin V, M. Dicoinpri-
ma fpirali,effe AM, ad AV, vt totacircumferen-
riacirculi RSOR, torvicbusaccepra, quotuscit
nunerus reuolutionum vnitate minor , vna cum ar-
ct N OSR, ad eundem numerum totius circumfe-
rentie RSOR, vna cum arcu RSO. Infecun.
da, fic effe quadratum A M, ad quadratum AV,
Intertia, fic cubumad cubum. Etficininfinitum.
Diximus autem AM, AV, cflein pradi&is rationi-
bus cum circumnferentijs circuli cuius femidiameter
AR, quia iftiarcas {ynt in eadem ratione cum fimj-
libus arcubus circuli cuius femidiamerer A G, ad

e peripheriam intelligendee funt extenfz AV,
A M5 quia funt concentrict.
Hezc propofic. oftendetur ad modum fuperioris,
& ac moan Archimedis in propofic. 15,

COROLLARIVM-

Ergo conuertendo, & dinidendo,c-itexceflus po-
tetaus AM, civfdemgradus cum fpirali fupra fi-
milem poteftatem AV, ad poteftatem AV, vear-
cus NO, ad arcum OSR, vnacum totintegris

;Eeripherij? R SOR, quotus cft numerus reuoluy-
tivnum vnitate minor.
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PROPOSITIO II.

a 3

R

Si 2 femidiamety primi circnli civeumyCripts fpatto [piral ab-
[eindatur quelibet lineay @ centro imtio ﬁmidlcfmgtro »
abfesffa deferibatur cirenls pevipheria, Erit toacireums:
“ferentia primi civcals , ad peviphersam deferipts civcwls con-
tentam mter lineam initivm'venolutionis , ¢on [piralens, in
piiecedentia , vt poteStas radsj prim circuls wno gradu.

altiofpoz‘eﬂ’dt_c metlz:, mfﬁtﬂ?[em Efofeﬁﬂfem alafciﬂkl

N {chem. feq: abfcila AV, ab AE; 1‘cmidi§1~'»-
. metro primi circuli eircumferipti ptimo {patio

cuiufcunque fpatij {piralis ATEA, centro A, 10
tervallo AV, defcribatur circulos VT LV, Dico
totam circumferentiam EMSE, effe ad circumfe-

rentiam VTI, vtpoteltas EA, vno gradu altior”

poteftate {piralis, ad imilem poteftatem A V. V.g.
in lineari, v §uadrariim ad quadfawm . In quadra-
tica, vtenbusad cobum. Etficininfinitum, Nam-
que, ratto circuinferentie EMSE, ad V T1, com-

ponicur ex ratione ipfiusad roram -circomferentian -

VTIV, &huiusad VTI, {nempecircumferen-
te EMSE, ad EMS.)Sedvt EMSE, circum-
terentia ad rotam VTIV, fic EA, ad AVy &
vecadem EMSE, ad Enis, fic expropofit. pri-
poteltas EA, eiufdem aradus cam {pirali, ad fimi-
lem poteftatem Al, [Ct& AV, Ergo & ratio cire
cumferentiz ad circumferentiam componetur €x his
T duabus

R I

)

:\‘ Tv————au;:.:::sf;,:f " Q

-

duabus rationibus : nempe circumferentia ad cir-
cumferentiam erit, ve poteftas E A, vnogradu al-

tior poteftate fpiralis, ad fimilem poteftatem AV,
Quod &c. , , * .

'PROPOSITIO IV.

Sinrexe {,@f [emidiametri civeuls circumEripti cuilibet (patiq
Hj'“/“ Caprimo y fupra femidiametram cirenli cunitate
vinor's fumatuy punGnim 5 €5° centro initio s internally

imptoputo, deferibatur circli peripheria. Erit o

B ta
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£a civcumferentia maioris circuls ; ad portionem civcunmfe-
rentle defcripte , contentam inter fpiralem, @) lineam
initium reuolutionis , vt falfum [fub fermdjametro circis-
ls maioris , in exceffum poteflatis ipfius emfdem gradus
cum fpirali , fupra fimilem poteffatem minaris circul ad
fabtum [ub fermdiametvo defiripta crcumferentic &
Joub exce[fu potestatis ipfius einfdem gradus cum j@{ra/: ;
Jupra femilen: poteflaten [« midiametri ciyculi minors.

N fcher. f{eq. (upponamus GMSIBG, Cﬂ.ﬁ_f'
! quodcunque fpatinm cuinfcunque fpiralis 4 pri-
mo, nimitum vel fecundum , vel tertium, vel quar-
tem, &c &circulusradiy A B, fitcirculuseiufdem
numeri (patio.circumfcriprus, vt circulusradij 4G,
fitipfovnitate minor : nimirum {i ipfe fit fecundus,
fic circulus radij™ A G, primus: {i tertius,fecundus :
&c.&inter G B, accepropunfto E, intelligatur
circulus radij A, Dico peripheriam sadij AB,
cffead periphciiam E M, contentam inter AB, &
{piralem in M, vt fitum fub B4, in exceflum
poucliagis’ B &, civldem grad: s cum fpirali, fipra
fmilem pereftatem AG, ad fadum fub B4, M
cxeddlum poteftaris ipfius ejufdem cum fpi.rahgra-
dus, {upralimilem poteftatem 2 G. V.g inprima
fpirali , vt te@angulum AB G, ad rectangulum.
AEG. in fec. vt factum fub A B, in differentiam
quadiatoppm AB, A G, ad fict.m {ub AE, inex-
ceflum quadratiipfius fopraquadratum AG, Etfic
ininfiniium in alvioribas oiralibus.

' : Ratio

Spatiornm Menfura, 1

Ratio enim circamferentizradij AB, ad circum-
ferentiam EM, deforisfumpta circumferentia ra-
dij AE, componiturex rationeipfius ad circumfe-
rentiam radij AE, & huius ad circumferentiam..
E M. Sed vecircumferentia radij AB, 24 circor. -
ferenciam radij AE, fic radius AB, ad radium.,
A E: &vtcircumferentiaradij A E, adarcum EM,
ficcircumferentiarad j AB, adarcum BF. Qua-
reratio circumferentizradij AB, adarcum EM,
componeturexrarionibys A B, ad AE, & circum-
ferentiz radij AB, adarcom BF. Verum, quo-
niam ex propofit. fecund. eft vt circumferentia rad j
AB, totvicibus acceptaqrotus eft numerus fpatij ,
ad candem acceptam fecundum nemcium vnitate

B 2 mino-
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minorem, fimul cum arcu BF, fic potcRas B4,
eiuf{dem gradus cum fpirali, ad {imilem poteftatem
AM, feu AE: ergo & vt vnica peripheria radij
AB, ad arcum folum BE, fic exceflus poteftatis
AB, eiufdem gradus cum {pirali, fupra fimilem po-
teltatem AG, ad exceflum poreftatis AE, itidem
eiufden gradus cum fpirali, fupra fimilem potefta-
tem AG (ex genefienim {piralinn, poteftatis AB,
eisfdemgradus cum fpirali, potcftas A G, continet
tot partes, quotus et numerus {patij vaitate minor,
& differentia poteftatum.vnicam. ) Ergo ratioperi-
pheriz radij A B, adarcum E M, componztur quo-
que ciratione AB, ad AE, & cx ratione exceflus
PQ'TCPC&HS A B, einfdem gradus cum {pirali, fupra fi-
milem poteftatem A G, ad exceflum fimilis potefta-
tis AE, fupra eandem poteftatem A G. Nempe
c.:ritadx_p(:um, vt fatum {ub A B, in priorem excef-
fum, aifacemfub AE, in pofteriorem cxceffum.
Quod crat oftendendum, ,

. SCHOLIVM,

‘Qu fint infinica erilinea patabolica explicatum
fult'mitioprimi‘libri corum , quos deinfinitis para-
bqhs cutlgauimus. Dixinus enimibidem, nos pro
talibas trilinci jneelligere fpatia, qua funrexceflus
paralielogramm; circum{ripti infinitis femipara-
bolis fupra ipfas, Dec inhaitis teilineis in propofits
‘3‘& 24, ciufdem libri oftendimusduas propricta-

S ree,
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tes, qua, quoniam ftatucramus abinitio cumopere
de infinicis parabolis edere etiam hoc opufculum de
infinitis (piralibus, in harumgratiam explicatx fue-
re. Verum,quoniammulta nos coegerunt ab(olie-
re quamprimum opus illud , citatz propofitiones
tunc temporis proprium finem haud fuerunt confe-
cutz. Cum autem f{intin prafentiarum neceflariz,
dcterminauimus , ve cuilibet fintin promptu, ipfas
ex citatoopere tranfcribere; fed nunc vigefimameer-
tiam,infra f{uoloco,vigeimamquartam. Sicergo-

.. PROPOSITIO V.

Si dcvertice cuinfCungue trilnes d prino ducatur linea 12 ba-
- fim fecans curdim parabolicam : €5 per punFim <ibi fe-
cat curuam ducatr cvfgue ad dramctrum paralield bafi.

| Erinbafis tribmer ad fus parsem intercepiam iner di-
- Gam , & didmetrom; 2 potestas diginetrs trilijes o

- gradunferiorpoteffate triltaciyad fimilem porefiater dia-

merri teiliines ad cverticen .

It quodlibet erilineum a primo (nempe primo
Ad excepto; quod eft triangalum) CB A, cunus
vertex B, diameter B A, & a vertice B., ducatut
BD, inbafim fecans curvamin E & per E, ducatur
EF, parallela CA. Dico CA, effead AD, vt po-
teftas A B, vnogradu inferior potcltatetrilinei, ad
fimilem potefiatem B, V.g. in trilineo quadra ti-
co,erit CAsad AD, ve AB, 3d BF. lacubico, ve

" quadya-
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& D A

quadratum ‘A B, ad quadratum BF. In quadrato-
quadratico, vtcubus A B, ad cubum BF. Et ficin
i finitum. Quoniam enim proportio CA, ad A D,
compenitur ex proportione C A, ad EF, &huius
ad D A: ex genefi autem parabolarum , eft vt CA,
ad EF, (ic poteftas A B, einfdem gradus cum trili-
neo, ad {imilem poteftatem BF: & vt EF, ad DA,
ficBF, ad BA, Ergoratio CA,ad A D, compo-
Retur ex rationibus poteitatis A B, eiufdem grad‘us
cumerilineo ad fimilem poteftatem BF, & ex ratio-
ne BR, ad BA, Sed exiftis duabus rationibus com-
PPWIUr ratio poteftatis AB, vno gradu inferioris

potcRace trijine, ad fimilem poteftatem BF. Ergo
Patct propoficym

PRO-

Spatiovtm Menfura. 15

PROPOSITIO VI.

Exceffus primi civeals [upra quodlibet [pirale Spasium ex

~ primarenolutione , e/t equalis trilineo parabolico V0 gra-
dualtiors fpatio (pirals, cuins diamerer fit equalis femi-
dsametrocreulbafis vero circumferentre .

It quecunque {piralis ex prima reuolutione
S A1E, AE, veroficlinea reuolutionis initivm,
firque ctiam femidiameter circuli primi s pariter efto
parallclogrammum re@angulum Z Q, circumfcri-
ptum femiparabole Z O R, cuius bafis ZR , ver.
tex O, qux fie gradus vnitate altioris gradu {piralis:
v.g.{i{piralisfilinearis, parabola fit quad:atica: fi
fpiralis fit quadratica, parabola fitcubica : &c jp.
fuper ZR, feu O Q, fitzqualis femidiametro E A,
2O, veio, feu R Q. fir 2qualis circumferentiz
EMSE. Dicoexceffum circuli fupra fpatium {pira-
le (quid.inceps breuitatis gratia vocabitur cxce Ty
abfolut¢) xqualem effe RGO Q, trilinco. A
piaturin A E, arbitrari¢ punctum V, & centro A,
intervallo AV, defcribatur circulus lecans fpiralem
in I, &dvcatur AIS: deinde fiar OX, aqualis
AV, feu AL, & ducatur X G Y, parallela R Q,
&per G, ipla GB, parallela KZ. Quoriamenim
¢xnaturs parabole explicata initio b, pri-deinfin,
parab. cltvpoieftas R Z, fra 0Q, congruens pa-
rabelze ad ﬁmilcmpcteﬁatem BG, ku OX, fic

L0,



6 De Inﬂnﬁorum\@irdmm e
7.0, fet RQ, adBO, feu GX: &cum Vt{'ta'n
potcftas QO, ad fimilem potcﬁat.cm OX,ﬁ 1c]
{ piraliﬁmilis poteftas EA, ad ﬁmx.lcm pote ?i{m
AV (quia QO, OX, funtequalesipfis EA, AV.)
Ergove RQ, ad GX, ficpoteftas EA, congru-
ens parabol® , nempe vno gradu altior poteftate {pi-
ralis , ad fimilem poteftatem AV, fey Al Sede’?
propofir. 3. vt talis poteflas EA, ad poteftatem,,
Al, fic circun‘fere_nﬁa EMSE,"’\atF‘t‘ITcumferen-
tiam VTL Ergo&veRQ fet YX, ad GX,
fic circumferentin EMSE-, ad circumferentiam
V T 1. Ergo & permutando,vt XY, 2d EMSE,
fic GX,ad VTI. Sed exconftrucione, Y X, fed
RQ, cft aqualis ci;cuqﬁcrcntzm EMSE. Ergo
ctian GX;. erit zqualis VT1, Cum ergo pun-

da V, X, fumpta fierint arbitrarie, ergoomnesli-

nez tilinei RGOQ, parallele RQ, crunt r-

quales omnidus circumferentijs exceflis girculi
M8 E, fupra Ipirale {patium; qua circumferentiz
func concentiic® ipfi EMSE, Frgo & trilineum
eritzquale pradicto exceffyi, Quod &e,

st R B R e

SCHOLIV M

Notetur auteny, quod {upradi@a Propofitio non
foluw vertficazur fecundom torgs magnitudines, {od
: . sfe

evtam fecundim ipfaiim pates proportiongjes, Ny
Wit non modo tort's exceflys circul erje xqualis
1 > . »
toto trimeo RGOQ, g ctismfi AV, Ox
- b

finy

us AL ITV, &
‘plici gradu altjor
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X

fint zquales, pars exeeffus claufa circumferentia
EMSE, fpirali EI, circumferentia 1 TV, & reGa
EV, erit zqualis trapezio parabolico R GXQ.
Idemintelligatur de alijs partibus, dummodo fem-
per AE, QO, zqualiter fecentur. |
Exhacdo@rina, & ex {chol.1.propofit. 3.Iib. 1.de
Infinit, Parab. deducemus, quod fi centre A, inter-
vallo A'V, deferibatur qualibet circumferentia.,
V TI: erit totus excetfus ad partem (ui claufam cur-
reta AV, vt poteftas E A , dit-
poteftate fpiralis, ad fimilem po-
C teﬁa;
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cubum AV. In quadratica, vt _quadraroquadm-
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eftatem AV. V.g.inlincari,vtcubus E A, ad

tumad quadratoquadratum , &c, Ratio eft, quiacx

citat. fchol. trilincum RGO

Q, cft ad trilincum

2d verticem G OX, in pradi&is rationibus. Quz
do@rina diligenter notetur , exipfa enimnon pauca
faciliterin pofterum deducemus.

-

PROPOSITIO VIL.

Siintra circwlwm circumfCriptum Prl‘ma fP“ i helieo ducatur
circulus concentricus . Erie armilla, exce[Jus prumi circy-
ls fupra duiZum, ad parten ex ceffis quam comprebendst,
ot tot medretates amborum v adioruns circulovum, quotus
o[t nuincrus gradus [prralis binario antus | ad tot numero
teriuin0s propor ti"ﬂi{ s CORtinnataratione radsy maioris ad
IR0 e, QUOT I PYIINS [TE Tadius maior ,

: [ : '

N e(?dem fchemat. ceatro A, radio AV, fit

 quilibet circulus concentricus ipli EMSE, &
ipfo minor; fecansexceflum, & foatium, vein fche-
mate. Dicoarmillamcircularem cuids latitudo VB,
quzeft differentia circulorum, effe ad partémexcel-
fus , quam continet, R}L’ljﬂpé illam, quam claudunt
peripheria EMSE, {pirali E1, circumferenti, .
V 11, &re&a V E, vttot medictates ipfarym E A,
AV, quotus eft numerts gradus {piralis binario 4.
aus,ad EA, AV, cumtoi continge '

s A proportionali-
bus proportionis EA, AY, continuate, quotus

ct

Spatiorum Menfora, 19

]

eft idem numerus gradus fpiralis binario au&us.
V. g infpiralilincari, vt 3. medietatesipfarum EA,
AV, feuvt EA, AV, fefquialterz,ad EA, AV,
cumtertia proportionali. Inquadratica, vt 4. me-
dietates EA, AV, feu vtipfarum duplz,ad EA,
AY, cum duobus alijs terminis continué proportio-
Ralibus. Etficin infinitum.,
Trlineum parabolicum anteced. propofit. fit fe-

-¢tem cum triangulo fibi circum(cripto linea NG X,
RQ; parallela, vt QX, aquetur EV.. Patet faci-
lirer ex propofit, anteced. & ex cius {chol. ficuti to-

C 2 tum.
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tum triangblum R O Q, eft zquale toti circulo ra-
dij AE, & totum trilineum R G OQ, eft zquale
toti exceflui, fictrapezium RN X Q, efle zquale
armillz latitudinis V E; & trapezium R GX Q, effe
xquale exceflui ab armilla comprehenfo. Ergo ar-
millaad exceflum , & trapezium triangulare ad tra-
pezium trilineare , habebunt eandem rationem...
Tunc , ratio trapezij RNXQ, ad trapezium.
R GX Q, (de foris fumpto parallelogrammo Y Q)
componitur ex ratione illius ad parallelogrammum,
& hu'us ad trapezium RGXQ. Aft ex 2. parte
propofic. 9. 1ib. pri. de Infinit. Parab. eft trapezium
RNXQ,ad YQ, vt XO, OQ, adduplam OQ:
& vt OX, 0Q, feu vtduz medietates O X, 0Q,
ad duplam QQ, fic tot medietates O X, O Q,quo-
tus ¢ft numerus gradus (piralis binario au&us > ad tot
numero QO. Ergo RNYQ, eritad YQ, vt
illr tot medierates ad tor QO. Sed YQ, eftad
RGXQ, exloc. citat. vttot QO, quotuseft nu-
merustrilinei vnitate au@us (nempe quotus eft nu-
merus fpiralis binario auus ) ad QO , OX cum
alijs rerminis proportionis QQ., ad “©X:; ronti-
nuatz ad tot terminos, vt numerus eorum excedat
Jumerum trilinei vnitate (nempe fpiralis binario . )
Ergo ratio trapezij triangularis,, ad A GX Q, com-
poncur exijfdem racionibus. Sedex i pfis compo-
mﬁu: SHam racio tor medietatum QO, O X, quo-
s eft aumetus fpiralis binario auctus, ad QQO,
OX, wm 1this tor numero terminis. Ergo €tam
; trape-

Spatiorum Menfura 3F
arapezium ad trapeziom , & confequenter armilla
latirudinis V E, erit ad partem exceflus diGam,
quam comprehendit, veillz tor medietates adillas
proportionales. Nempe, vt tor medietates ipfarum
EA, AV, quotuseft aumerus {piralis binario au-
¢tus,ad E A, AV, vnacumrotalijs proportiona-

libas, que fimul adxquent eundem numerum fpira-
lis binario au&um.

COROLLARIVM.

Ergo per conuerfionem rationis,erit armilla radij
VE, ad partem fpatij helici quam claudit, nempe
adillam, que clauditur re@a V8, & curuis IE,
1V, vtille medietates ad exceffum ipfarum fupra
illas proportionales . Nempe in lineari vt fefquial-
tera EA, AV, ad exceflum vnius medietatis E A,
AV, fupra tertiam minorem proportionalem. In
quadratica, vt exceffus EA, AV, fupratertiam, &
quartam minores proportiones,&c.

PROPOSITIO VIIL

Circulns duttus concentricus, evit ad partems exceffus y quam
continet; vt poteflas rads circuli maiotis esufdem gradus
cum fpirall, ad talem partem fimilis poteflass radsj dutts,

que (¢ habeat ad totam, vt binarinm aduumerum [pira-
lis binario anldum,

In
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N Eeodem {chemate . Dico circulum radif
AV, eflem ad AITVA, partem excef-
fus quam claudit, vt poteftas E A, eiufdem gradus
cumf{pirali, ad partem fimilis poteftatis AV, qua
fe habeat ad totam poteftatem AV, vt binarivm
ad numerum {piralis binario auctum. Nempe in li-
neari,vt EA, ad } AV. In quadratica, vt quas
dratum EA, ad ; quadrai AV. In cubica, vt

cubus EA, ad ? cubi AV, Etficdifcurrendo.
Triangulumenim N OX; eft 2quale circulora-
dij, AV, & trilidenm GOX, zquale exceflui
A TV; ergotriangulum ad trilineum , & circulus
ad exceflum erunt in eadem ratione. Sed intelle@a
reGta GO, rriangulum NOX, eft aderiangulum
GOX, ve:NX, ad GX (nempe vttota circum-
ferentia V1V, adcircumferentiam VT (NX,
enim, & GX, fu nt zquales illis circumferentijs )
& triangulum GOX, eft ad uilineum GOX,
ex {chol. pri. propofit. 1.1ib. 1. deInfinit. Parab.vt
numerus trilinei vnitatgauus { nempe venumerss
fpiralis binario ayétus ) ad binarium, nempe o vt
GX, ad talem fu partem; fen Stgircgmrferentia,
1TV, adtalem £ partem. Ergo ex zquali, erit
?OX > aduilineym, & confequenzer circulus ra-
m?m?h Vi paitem exceflus AIT V, vt tota Cir-
LieIentiarady; AV, adralempartem VTI, qua
i‘i‘-sﬁgxt‘ ad ipfam R vt_binarium gd numerum bqna-
dia ‘WM. Sed ve circun ferentia, radij AV, ad
i paemcicumferentiz VL, fic circumife-

1ot
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rentiaradij EA, adfimilem partem circumferentiz
EMS$: & cum f{ic vt éircumferenua radij AE, ad
EMS, ticpoteftas EA, eiufdem gradus cum fpi-
rali, ad imilem poteftatem A1, feu AV;yndeeft
ctiam vecircumferentiaradij AE, ad talem partem
E MS, quxrfehabeat adipfam, vtbinarium ad nu-
merim binario auctum,fic poteftas EA, eiufdem
gradus cum [pirali ad talem partem fimilis potetatis
AV, qua{chabeatad ipfam, vt binariumad nume-
rum {piralis binario auctum . Ergo 4 primo ad vlti-
inum, ericcirculus radij AV, ad excetlum AITV,
vedidapoteftas EA; ad ditam partem fimilis po-
icftatis AV. Quoderatoftendum. .

CORCLLARIVM-:

Der conuerfionem ergo rationis erit circulus radij
AV, ad partem {patij , quam claudit, nempe ad
ALV A, vedittapoteftas EA, ad exceflum ipfius
{upra dictas partes poteftatis fimilis A V.

SCHOLIVM

Vtimitaremur Canaleriumin lib. 6. Gzom. Indi,
~ftendimus 6. propofitionem perindiuifibilia: ve-
- mipfum omnimodé infequentes,illamoftendemus
- odo Archimedeo, & ipfam demoaftrabimus vni-

uerfalius: non modod quiaagemus de infinitis {pirali-

bis, cumipfe de vnica egerit dumtaxar, fed etiam.,
quia
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quia vhiuetfaliter confiderabimus trilinea, & non
predictis excelibus ®qualia tantum , vt fecit Caua-
lerius . Modus ifte oftendendi Archimedeus non.
modo poteft fervariinifta propofitione, fed etiam
in omnibus alijs fequentibus , in quibus particulari-
ter in {pirali lineari ipfo veitur Caualerius; & quidem
femper duplici de caufa vniuerfalius . Verum nosip-
fum non adhibebimus nifi in prefenti propofitione.
Inalijs etenim vtemurregali, & facili indivifibilium
via,relinquentes 1llam archimedeamijs,qui in rebus
geometricis cupiunt excruciari, Verum tamen eft,
quod i quisoptabit oftendere illas propofitiones Ar-
chimedeg, id i licc bit perficere, ateenté confiderata
[-qrentipropofitions, & ad ipfius inftar,{ed congru-
cnti modo,operando, & difcurrendo.

PROPOSITIO IX.

. N ’ i . ‘
Crrcelnsad cxoeflum fur fapra quodlibet fpatiuih [pir 4[e£x
primaviuglutione e habet proportionti s §in b et
Erangwlum circ s, Criptum trilinea <0 Gradm altior! pie

ralt, adz‘pﬁ;m.

r\ . - . .
bltAquxCL‘“(luﬁ {piralis ex prima reuolutione
QDCSRMB y cumn €ibi circumfcripto circulo
Cum beif & fic quodiibet triangylum rekangulum
2 O inferipio trilinco F G H, vno gradu altio-
11 bradu fp;ralis ) da: L : : i
Ium didty » vt dictum fuir fupra. Dico circt
. "M, efle ad exceflum ipfiys fupra {patium

fpirale
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A< = @ =

fpirale ASRMBA, vt triangulum FGH), ad
trilinenm FGH, fibiinfcriptum. '
S1triangulum non eft ad trilineum in eadem ra-
tione cum circuload illum exceflum,vel eft in maio-
ri,velin mnori. Sit primd in minori. Ergotrian-
culim ad aliquid minusillo trilineo eritin eadem..
ratione. Sic 2, excefus quo trilineum fuperat ma-
goituainem , ad quam triangulum ft in cadem ra-
tong cum drenlo ad lum exceflum. HG, bafis
- D . wian-
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trianguli dividatur bifariamin n, & partes :lil u
bifariamin P, T, & hoc femper fiat , donec e
ce F, dudis Fr, F1, F P, tandem deu'en;a. i ac
triangulum FT G, quod fit minus {patio % mlzm
puncta Lk, L, vbidugtza vertice F fecan(t;cuv; m
parabolicam’, ducantur parallelz iph H f’ .
fhemate. Habemus ergo trilineo circum crxptr;‘-
fizuram conftantem ex triangulo F1Q, & €X oy
pgzijs kQ,LT,HV; & alteram infcriptam :ﬂus
flantem ex trapezijs NQy OT vaﬁ&f exgo o
circum{criptz fupra infcriptam minor eit {pa o =
quia cxceflus pradiétus (v conﬁderam:iPat: =
quatur triangulo FTG, quodex con‘ﬁﬂf{l logm)ﬁbi
zquale @, Frgo trilineum fuperabit gs{rn ey
infcriptam multo minori quantitate qua nhe
Ergotriangulum HF G, adralem ﬁgurfu:]c o
neo infcripram adhuc erit in minorl gatllo (qlu_od
circulus ad exceffum fupra {patium fpirale.

uetur . _ ]
fel—i_cfmc A B, dinidatur fimiliter 1n 3,4, 7> ﬁc‘t:li
divifaelt ¥G, in Q,T,V: &ccntro A,'m_tcﬂ‘s
Yis A3y Ag, A7, defcriban‘turc1\rc.umfer£ntiif 3 e’r
43R, 789M, fecantes{piralem in S, ,d éxpad
quztranfeant ASD, ARG, AM E, pro u
circumferentiam v{que. .

Quoniam ergo ci(r]cumfercntia BDCEB,ad Oqtl;:
cumferentiam 7 8 9 M, eft ex propofit. gi_vt gd c
fras BA, vno gradu altior poteftate fpx.ra :_S 3
milem poteftatem A7; & AB, GF, {eGz “pol:_ g

Spatioruit Menfuia, 27

, o2 s

Ko

4 S
/ . ;’1
, T

. N .
...va

e

T T, g, M .
P e e L

v

portionaliterin 7, V; vndé eft vt poteftas B A, vno
gradu altior poteftate fpiralis,ad fimitem poteftatem
A7, ficfimilis poteftas G F, ad fimilem poteftatem
FV; ergo&circumferentia BDCEB, eritad cir-
cumferentia 78 9 M, vt poteftas GF
altior poteftate fpiralis ( nempeeiufdem
trilineo, quod fupponitur vno gradu al
ad fimilem poteftatem FV. Sedexns
eft vepradidapoteftas GF,

> Vnogradu

graduscum

tius {pirali)

turatrilinei,

ad poteftatem FV,
D 2 fic
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fic HG, ad LV. Ergo& vt HG, ad LV, ficcir-
cumferentia BDCEB , ad circumferentiam.,
28 9M . Eodemmodo probabimus, circumferen-
tiam BDCEB, cflead circumferentias 43R, 3 S,
vt HG, ad X T, LQ; idemque probabimus de
alijs circumferentijs infcriptisin exceflu, fi adeffent.
Cum ergo 34, fit proportionalis ipfi QT cir-
cumferentia 3 S, ipft 1Qs & circumferentia 4%
ipi NT: Ergo fafciacircularis 3S=4, erit pro-
portionalis trapezio N Q,, ex luculenter explicatis
in propofit, 7. lib.2. de infinit. parab. & in {cholijs
ciufdem ; vnde erit circulus totus ad falciam pradi-
&am, vt triangulum HEG, ad trapezium 1T, Eo-
dem modo probabitur efle circumferentiam ad fa-
fcam ¢=R9 87, v HFG, triangulum ad trape-
zivm kV; & circulumad fafciam 7 8 9MECDB,
vetriangulum ad trapezium LG; & fic probaretur
dealijs. Ergo circulus erit ad omnes fafciasinferi-
prasinera illum exceflum, vt rriangulum ad omnia
trapc21a inferipea intra crilineum. Sed triangulum
probatum cft fupra , effe ad omnia trapeziainfcripta
intrilineo , in minori rationes quam circutus ad ex-
ceflum ilum, Ergo circulusad omnes fafcias infcri-
ptas intra cxcelfumn , €itin minoriratione, quam ad
exceffum ipfum. Quod implicat. Quare &c¢.

Sed nec etjam erit triangulum in maior ratione
ad trilincum , quam circulus ad exceffum. Nam {ic,
triangulum ad aliquid maius wilineo erit in eadem
rationecum cisculo ad exceflum. Sit exceflus rurfum

' a.vt
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9, vt triangulum fit ad trilineum cum 2, in eadem
ratione cum circylaad exceflang.  Diwydatar iterum
H G, bifariam, & partes iterum bifatim, & con fti-
tuantur criangula , vt faGumeft prius, vt voum tri-
angulorum v.g. FT'G, minus fic fpatioc ©. Ergo
tiangulum ad trilineun {imul cum triangulo
FrG, erit adhuc inmaiori ratione quam circillus
ad exceffum. Si ergo fadis gircumfcriptione , &
inferiptione vt in fchemate : patebit triangulum.,
IFQ, cumtrapezijs kI, Lk, HL, qua{untzqua-
fia exceffui figura circumfcriptz fupra trapezia,
MQ, QT; PV, iafcripra,, zqualia eflc triangulo
FTG. Ergo ﬁgum circumfcripra faperabic infcri-
ptam {patio minori #. Ergo figura circumfcripta
{uperabittrilineum multo minori quantitate. Ergo
triangulum ad figuram circom({criptameritin multo
maioriratione , quam circulus ad exceflum. Sedeo-
dem modo , quo factum fuit fupra, probabimus,<ir-
culumad (e@oremSA 3,efleve triangulum ad trian-
gulum IFQ; & circulum ad fafciam 34=R*S3,
vetriangnlum HF G, ad trapezium kQ: &ficde
alijs fafcijs, & trapezijs circumferiptis exceffui pre-
di€o, & ipfitrilineo. Ergocirculus adtotam figu-
ram exceflui citcumfcriptam, erit ve triangulum ad
figuram circumfcriptam trilineo. Ergo circuluserit
In maioriratione ad figuram circum{criptam excef-
fui, quam ad ipfum exceflam. Quod iterum impli-
cat. Ergo&ec, Quod &c,

CO-
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COROLLARIVM

Ergo per conuerfionem rationis, erit ci-culus ad
iplum (patiam fpirale, vt triangulum 2d exceflum
ipfius fupra trilineum . Cum ergo oftenfum fit in
{chol. 1. propofit. t.lib. r.de Infiut. Parab. effe trian-
gulum HEG, ad exceflum ipfus{upra trilineam,
vt numerus trilinei vaitate auctus , ad numerum mlg-
nei vaitate minutum: erit & circulus ad {patium {pi-
rale, vt numerus trilinei vnitate auéus, ad ipfum
vnitaté minutum: nempe vt numetus {piralis binarto
auctus ad ipfum numerum {piralis ( numerus enim
trilinei fuperat femper numerum fpiralis vmtateo- )
Erit ergo circulus ad primum fpatium {pirale, vt 3-
ad 1. Adfec.vt 4.ad 2. Adrertium, vt 5.ad 3.Et
ficininfinitum , auis femper antecedente, & o~
fequente vnitate.

PROPOSITIO X.

Ssin fpivalem quamcunque ex prima vewalitione oreams an-
catur linea, ¢on centro initio , internallo illa linea d eﬁi‘l&d-
tur circules, Erit primus circulus [pirab circusmfcripins s
ad [eEorems civenls deferipts contentum duita lznéd > @
portione abfeiffa 3 linea , que eff initium rewolutionis ¥
pracedentia, ~z poreffas [enmdiametr: primss civculs dph-
et gradu altior pose State [3rralrs,ad frmilem poreftasem T4
d:{ alterius circosly .
s Efto

| . Spavievum Menfira; M
B
Y N
7 X
R T et oot Q

Stoquiliber fpiralis ex prima reuolutione orta
‘ AlE, inquadu&avbilibet ab initio A, linea
Al centro A, interuallo Al, fitdefcriptus circu.
lus VIT V. Dico circulum radij AE, eilead fe-
Gorem AVTIA, vt poteftas EA, duplici gra-
du altior poteftate fpiralis , ad fimilem poteftatem
‘AI, fecu AV, Nempein lineari, vt cubus ad cu-
bum. Inquadratica, vt quadratoquadratum ad qua-
dratoquacratum &e.
Nam cireulus radij A E, ad feGorem AVTIA,
habet rationens compofitam ex ratione i phus ad cir-
. culum
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culum radij AV, & huius ad fe@orem. Sed vt cir-
culusradij AE, ad circulum radij_ AV, fic quadra-
tum AF, adquadratum A'Y: & vt cieculus radij
AV, ad fectorem AV T1A, ficperipheria VTIV,
ad peripheriam VTI; nempe fic peripheria EMSE,
ad peripheriam EMS$: & vt peripheria EMSE,

ad EMS, fic poteftas EA, ciufdem gradus

cum {pirali, ad fimilem poteftatem Al, feu AV,
ex propofiz. 2. Ergocirculusradij A E ad fetorem
AV T [A, habebit rationem compofitam exratio-
ne AE, adquadratiqiadratum AV, & exratione
poteftatis AE,eiufdem gradus cum fpirali,ad fimilem
poteftatem A V. Sed ex his duabus rationibus com-
ponitur ratio poteftatis A E, duplici gradu altioris
poteflate {piralis,ad fimilem poteftatem A V. Quare
patet propofitum.

. SCHOLIVM.
~Cua in fchol. propofit. 6, probatum i, of Vi

o i e

coffinrcixctiradiy A E, fupra (patiui [

fol- parrem contentam recta AV, & curui- -
YTV, veporeftas pariter E A, duplici gradoa: io”
poteftare fpiralis , ad milem potcfatem AV. kit
o P!:e'r.iiﬁus exceffus ad talem fui.parcem , veet™
fﬁ{“f“d” AE, ad fetorem AV TIA. Lxqu
“oalogla, fed fimilicudine proportionum licebit va-
ra velaticorollaria deducere.

C O~

COROLLARIVM I
Deducemus enim prj i ) trilf
Dedu primo, quodintelle@o trilineg

pax abolico RGOQ, vnogradualtjore gradu fpi.
raits , cum ibi circumicripto triangulo’ R O Q; erie
t:fnﬁlulgl‘n ad trilinenm, vt fc@or A VTIA, ad
¢ »'c 1Fup(xus fupra portionem fpatij (piralis come
preheniam reca & curua A 1, Quod patet, quia cum
httuws%‘muln r.ddii AE, adfectorem AVTIA‘“
veexcellus arculi radij AE, {uprafpatium fpiralé
E ad
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ad partem ipfius comprehenfamreGa AV, & cur.
uis VT, IA: eritetiam permutando, circulusra-
dij AF, ad exceflum, ve AVTIA, adillam par
tem exceflus, quam comprehendit. Sed ex propof.
9. eftcirculusad exceflum, vttriangulum R O Q,
ad trilineum. Ergo etiam fetor adilium cxceflum
crityvt triangulum ad trilineum.

COROLLARIVM II.

Deducemus 2. cffe etiam per conuerfionem ratio-
nis,fetorem AVTIA, ad partem fpatij {piralis
contentam recta, & curua Al, vr triangulum ad
exceffumn ipfius {upra trilineum. Nempe iuxta ex-
plicata in {chol. einfdem propofit. vt numerus {pira-
lis binario autus,ad numerum f; piralis.

COROLLARIVM IIL

Deducemus 3. etiam armillam circularém cuius
latitudo 815 'vel VE , vnacumfecore AVIA,
cflicad {patium comprehenfum rectis Al, AE» &
corua El, ve numerusbinario augys,ad numerum,
Cumenim probatam fit, effe vt torum ad totum , ita
ablatumad ablatum, nempe y¢ totuscirculs adto-
tum fpatium, fic ablatum fetorem AV T1A, ad

ablawm fpatium; esit & rel:quum ad rel:quum vt 0
tumadtowym,

CO-
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COROLLARIVM Iv.

. Deducemus 4. effe totum fpatium fpiralead por-
tionem {ui contentamrecta, & curua Al, vt pote-
flas AE, duplici gradu altior poteftate fpiralis , ad
fimilem poteftatem Al fe) AV. Cum eniin pro-
batum fic, ficefle totum circulum ad torum fpatium,
vt fector AV LIV, ad parten claufan recta, &
curua Al. Eritetiam permurando , vt totus circu-
usadfectorem , nempe ex prefenti propofic. vt po-

2 teftas
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teftis AE, duplici geadu altior poteftate {piralis,
ad fimilem poteftatem Al, fed AV, fictotum {pa-
tium{pirale , ad fuipartem clanfamrecta , & cur-
ma Al. e

COROLLARIVM V.,

Non diverfo modo quo factum eft in coroll. 3.
deducemus 5. in fchem. propofit. fequen. duds
ab A, initio fpiralis AXCDB, duabus lineis
AC, AD, intercipientibus {patium intermedium
fpirale CAD, ac femidiametris AC, AD, de-
feriptis circulis , effe fcCtorem OAD, fimul
cum fafcia COGEV, ad fpatinm CaD, vt
numerus binario au@us ad numerum . Ex dutis
enim, eftin di&a ratione tam rotus fe@or ADOG
EA, adtotum fpatium AD CX 4, quan ablaws
feGor ACNVA, ad ablatum fpatium A CX. Er-
go& reliquumad reliquum erit, vt totum ad totums
nempg ip diGGaratione. "

5 TR e

PROPOSITIO XI-

&5 abimtio cuinfiwngue pivalis ducantoy due linee serimina-
te ad duo puna imtermedia [poralis, @ centrainmio, #-
teraallo masars ductarum e feripatur circulus . Seidor

- sircumfCriptug [patio fpirals & duabws dwikis clanfo > er's
“4ipfm vt faltum Jib quadrato maioris duiieir a’:f-
 Jerentiam potefiatuim dularum esnfilern gradus cwin [pr-

rals

Spatiorum Menfors, 37
valsy atl fii tales partes e fast: fi differentia guadra.
Savum duB avum in posefiatems minovis etufilem gradus
ewin fpirals, que f& habeant ad hac fal s cuit wumerns [pi-
ralss ad wumeram antum binavio

§to qualibet fpiralis AXCDB, & abinitio

A, fintdu&e A-C,:AD, &centro A, inter-

nalle AD, maiorifit defcriptus circulus, &&c. Dico
feGorem O AD, effead fegmentum {pirale CAD,
vt faGum fub quadrato OA, in differentiam pote-
ftatem 0 A, AC, ciufdem gradus cam{pirali, ad
{ui rales partes, & fa@ifub differentia quadratorum
OA, AC, inpoteftatem A C, eiufdem graduscum
{pirali fimul , quze fe habeantad hzcfaéta, vt nume-
rus fpiralis ad numerum binario 2uGum. V. g.inli-
neart > vt fadum fub quadrato O A, in OC, ad
» ipfius, & fa@i fub differentia quadratorun O A,
AC,m AC. Inquadratica. vt faGum fub quadra.

. dra-
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to OA, in differentiam quadratorum OA, AC,
ad ?, huins, &faci fub eadem differentia in qua-
dratum CA, In cubica , vt fatum fub quadrato
O A, indifferentiam coborum OA, AC, ad ; hu-
ius fa&i, & factifub differentia quadratorum O A,
CA, incubum CA. Etficin infiaitum. Ceatro
etiam 4, interuallo A C, defcribacur alius circulus.
Quoaiam fector OA D, eft ad fecrorem CAM, vt
qadratum OA4, ad quadratum CA: crgn per con-
uerfionem rationis, eric ad falciam M DOC, vt
quadratuim OA | ad differentiam quadratorum,
0OA, A C. Quoniam vero excoroll. propofit. prime
eft circumferentia DO, ad circumferentiam OGE
(nempe falcia cireularis M DO C, ad fafciam C O
GEV,) vedifferentia poteftatum A D, fei O4,
& AC, ciufdem gradus cumn fpirali, ad imilem po-
teftatem AC: & fector OAD, ad fafciam CO
GEV, habet rationem compofitam ex ratione ip-
fiusad fafciam MD OC, & huius ad fafciam CO
~GEV. Ergofectoradfalciam COGEV, eritin
ration€ compofita ex ratione quadrati O 4, ad dif-

ferentiam quadratorum QA, AC, & exratione dif-
ferentiz poteftatum O 4, A G, ejufdem g adus cum
~{pirali, ad firsl=m poteftatem CA. Ergofector ertt

ad walers fafciam, ve factum fub quadrato O-4, 10

differentiam poteftatum O A, C 4, eiufdem gradus

cum {pirali, ad faccum fub differentia quadratoru®

OA, CA,in poteftatem CA | eiufdem gradUS cum

fpirali. Etconucreendo, & componendo, €F }:.ta-
3 cia

fcia cum{ectore ad etindem fectorem » v factum fiub -
diffetentia quadratorum OA, CA, in poteftatem
C A, eiufdem gradus curs {pirali,cum facto fub qua-
drato OA, in differentiam poteftatum O4, Ca,
citfdem gradus cum {pirali, ad hoc fecundd factum.
Et rurfum conuertendo, erit fector ad fafciam cum
fectore , vt fecundo facrum ad ambo facra. Sed ex
coroll. 5. propofit. anteced. fector DAO, cum fa~
fcia COGEV, cft ad fpatium {pirale CAD, vt
numerus fpiralis binario auctus ad numerum fpira.
lis; nempe vt amboilla factaad tales partes ipforum,
qua fintad ipfafacta, venumerus (piralis ad nume-
rum binario auctum. Ergoexzquali,fictor OaD,
crit ad fpatium fpirale CA D, vt factum {ub qua-
diato O 4, indifferentiam poreftaum G 4, Ca,
ciu(dem gradus cum fpirali, ad tales partes ipfius, &
facti [ub differentia quadratorum O 4, C4, &fub
- potc-
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teftate C A, eiufdem cum fpirali gradus , quafe
habeant ad hac facta, vt numervs {piralis ad nume-
rem binario auctum. Quod&e. )

SCHOLIVM L

Notandum tamen eft , quod quamuis fupradicta
propofitio propofita fit de fegmento intermedio
CAD, & de fectore EI, circumfcripto, hoc ta-
men non cft itaintelligendum , quafi non verifice-
turetiam in fegmento DB, & infectore El cir-
cumfcripto. Simili ¢nim difcurfu obteniretur in
tentum.,.,. W o

- Sedinprima, & fecundafpiiali faciliorem ratio-
nemfectoris ad fpatium poffumus, ex diwtis,aligna:
re- In plima.enim{pirali, erit fector ad fpatium, vt
quadratum A D, fcu OA, ad rectangulom OAG,
cum.; quadrati OC. Infecenda autem > erit ve
idem qhadratum O 4, ad rectangulym O G, cum
:-feu com, dimidio quadrati O C. Frimem patet:
quia€imex regula generali deducatur, fectorew of-
fe addparium , vefactum fub O C, inquadrattm
04y ad ;3 hwius, & facti fub differentia quacrato-
iwuwm OA;, AC, jnc AC; nempe facti fub € €, 10
compofitamex OC, &dupla C A, &fub CA: &
cuminomnibus preedictis {olidis fitvoum commuge
Jates, nempe. O C: fequitur fectorem effe ad (pa-
tiny, vequadratum O A, ad @ ipfius, & recrangu-
It fub C A, & fub cowpofira ¢x OC, & dt‘Xizu

; ~ CA.

CA. Cum vero hoc rectangulum fub CA, & fub
compofitaex OC, &dupla C A, fitzquale duplo
quadrato C A, &rectangulo OC 4, Sequiturpf
ctoremeffe ad fpatium, ve quadratum OA ade:
crufdcm,hmt}l cum ; duorum quadratorum’ CA‘
& recranguli OCA. Sed ¢ horum planorum ﬂ’:
rectangulum OAC, cum ; quadrati O C. Qf' |
qufzdratt:ull OA, diniditur in quadrara OC C‘Xa
&induoiectangula OCA. Colligendo ergo om.
niahzcplana, h, bebimus iz qua&/rata érX? o
rectangula OC 4; &quadratum OC, ng;umz:
(.,{} vnum rectangulum OC A » CUm vno quadfl:t(;
((),g (taz1pc rcctangglum OAC) cum:: quadrati
+ lare patet primum .,
Fere codemmodo patebt fecundum
{ector ﬁtad {patiom, v¢ factum fub O C.
fiam cx OC, g dupla Ca

Quia cum
) 1n COmPO~
hoc (Bim rectangu-

F lum
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lum eft differentia quadratorum © 4, AC) & {ub
quadrato 04, ad dimidium huius fa@i, & fa&ifub
codem rectangulo in quadratum CA: & cumn hxc
omnia facta habeant commune plamum rectangu-
Jum {fub OC, in compoﬁtam ex 0C, & duple,
C A: fequitur feczorem effe ad fpatiun, vt quadra-
wm O 4, ad dimidium quadratorum O, AC.Sed
dimidium horum quadratorum ett rectangulum.
0 AC, cumdimidio quadrati OC, vt confideranti
patcbit. Quarc {ccundum eft manifcfum.

SCHOLIVM IL

Exdictis ergo in fuperioti [cholio, patet in prima,
& fecunda fpicali y {ectoremad fpatium feruare hunc
ordinem , v fit vt quadratum maiotisduct adre-
Gangulum {ub ducis , vna cum tali parte quadratt
differentiz dudtarim, qua fitad ipfum, vt numerus
fpiralis ad numerum binarid au@um;nempead 1 &

ad dimidivm , nempead 2. Forfitan crgoquis poflet

cogitate talem proportionem fectoris ad fpatium

fervarehuncpulcherrimum ordinem , veintertia fic,

vtquadratum O A, pdre@aneulum OAC, cum
: guadrati OC. Inquartg cum + quadrati oC.
Etfic in infinicum. Sed qui fic putaret nimisa fco-
po f{bf”afﬂ; ficuti patebit in numeris expericnti n
tertia fpirali. Supponamus enim facilicatis gratias
OA, efleduplam A C. Quoniamctibus O A, eflet
8, &cbus Ca, g crgo differentia cuborums
' 0OA,
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OA, AC, effet 7. Cum ergo quadratum O A, fit
4+ Ergo faGtum fub quadrate O A, & fub differen-
tiacuborum OA, AC, effer 28. Pariter faGum
fb differentia quadratorum 0 A, A C, nempe fub>
3. &fubcubo C4, nempefub 1, effer 3. Ergo fector
elletad fpatium vt 28. ad tria quinta 3 1. nempe ad
18. 7 nempe, vt 4. ad 2. & ». Cum tamen qua.
dratum O A, fit ad rectangulum OAC, cum
quadrati OC, vt 4. ad 2. cum 3 nempe cum - .
Quare &c. o ’)
Sed proportio fe¢teris ad fpatium predictum po-
teftaliomodo, & compendiofius, patefieri. Qua-

proper fit.

PROPOSITIO XI.

- Jdem ﬁm’? 44 e Segrentuiny exit ot idem anteceden:

I‘ 2 ad



44 De Infinitorum Spiralium N
ad tales partes differentie poseflatum duiZarum duplici
grodw altiorum poteState [piralis , fpra fimilem potefia-
tem minovis y que [& habeant ad totam ditam dzfcrm.
siam , et numerus [piralis ad numerum fpirahs binarvo
auctum.

Odem enim modo, quo fupra factum fuit,often-
demus » circumferentiam DO, effe ad cir-
cumferentiam D O G E, vt differentia poteftatum
DA, AC, cinfdem gradus cum fpirali, ad fimilem
poteftatem D A, fed O A. Cumautem fit, vecir-
cumferentia DO, ad circumferentiam D OE, fic
feor ADO, ad fe@dorem ADOE A; & pariter
cum fit, vt predi@a differentia ad preditam pote-
ftatem O A, fic faGum ex dicta differentiain qua-
dratum O A, ad poteftatem OA, duplici grad.u
altiorem poteftate {piralis, Ergofeétor D AQ,erit
ad feGorem A D O E A, vt faGum fub diGtadifferen-
tia poteftatum O A, A G, eiufdem gradus cum fpi-
rali, in quadratum O A, ad poteftatem. O A, du-
plici gragu altiorem poteftate fpiralis . At feGor
ADOEA, elt ad fpatium fpirale AX CR-A V¢
numetus {piralis binario audys, ad numerum, €x co-
roll, 2. propofit. 10. nempe vr poteftas O A, dupli-
ci gradu altior poteftate {piralis , ad tales partes fui,
quz {e habeantad ipfam, vt numerus ad numerum
binario anctum . Ergoexzquali, feGor D A O, erit
ad AXCDA, vt faltum fub pradi&a differentia

inquadratum O A, ad dias partes poteftatis O A.
Rur-
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Rurfum , cum fpatium fpiralf AXCDA ﬁcj ad
fp;t'lum AX.CA, vtpoteftas DA, fey O’A, d‘u-
. Eg::: gradualtior poteftae {piralis, ad fimilem pote.
o em CA, ex coroll. 4. propofit. 10. nem pe vt ta-
- rpartes talis potcftatis OA, que fe habeant ad
'Plam, vtnumerus fpiralis ad numerum binario ag.
Gum, adfimiles partes poteftatis C A: erjt per con
ucrfionemrationis, AX CDA, ad AC D Pvt tal ;
partes poteftatis O A, ad exceffum ipfarum,fu ra ES
rmlc§ partes poteftatis Ca, Quare rurfum pcx -
quali, eritfeGtor DAO, ad fegmentum CAD v
fadum fub differentja poteftacum OA, CA, ¢ ‘;'t
dem grafius cum fpirali, in quadratum (,)A :i exlu .
partes dlﬁ’erentix poteftatum OA, A ¢ ’i{ tal'c-?
gradu aI;xorum poteftate fpiralis, qu:r fe ha,be:aup Kc;
t0tam'd:ﬁ‘crentiam > VEnumerys fpiralis, ad -n't'a
-rumbinario au@um. Quod &¢. o A famer

COROLLARIVM.

‘Ex hacpropofit. & ex antec
tentum, colligemus , differcnt;

§C, cmusllb_et gr.adus, qualem fore fado fub
drato O4, in differentiam poreftarum 0.4, 4 o
duphgraduinferiorum &faco fub di »4AC,
dratorum QA, AC. i 00 Ubd‘%rmmqua'
oo 0%, AC, inpoteftatem Ca, itidem d.
plici gradu infriorem . V.g. differentia quad 4-
guadratorum O A, AC, erit #qualis fa&(()l[{:brato‘
rato O A, & fub differentia quadratorum ?)u:‘
b

AC,

¢d. quamuis extry i5.
am poteftatum. 0 4,
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AC, vnacum facto fub dicta differentia quadrato-
rum 04, AG, in quadratum A C. Quod vtiqueeft
manifeftum.Nam ex prop. 1 1.feGor OAD,eft ad {pa-
tium CA D, vt factum fub quadrato O 4,in differen-
tiam poteftatum O4, AC, ciufdem gradus cum fpi-
rali, ad fui talem partem, & faci fub differentia qua-
dratorum O 4, AC, & fub poteftate A C, eiufdem
gradus cum fpirali , quz fe habeatad hzc , vt nume-
rus ad sumerum binario auétum, Ex prafenti pro-
pofit. idem fector OAD, cft ad idem {] patium.,
CAD, vtidem factum fab quadrato O'4, in diffe-
rentiam poteftatum OA, AC, einfdem gradus cum
{pirali ad talem partem differentia pateftacum, O 4,
A G, duplici gradu altiorum poteftate {pirali, quafe
habeat ad dictam differentiam, vt nunierus ad nu-
merum binario auctum. Ergo ambo confequentia
harum proportionum erunt zqualia. Cumgque fint
fimiles partesillarum magnitedinum cuiusfune par-
tes: ctiam mtegra magnitudines erunt zquales. Dif-
ferentia ergo poteftatum OA, AC, dupligradu altio-
rit gradu fpiralis,erit ¢qualisfacto fub quadrato OA,
in diffcrentiam potcftatum 04, A C, einfdem gradus

¢it{pirali, vna cum facto fub differétia quadratorum
QA4,AC,in poteftatem CA,einfdem gradus cii {pirali.
Quod vtique illud idem cft, quod {upra dictum fuit.

SCHOLIVM.'

Sed ficuti in (chol. pfinﬁ. propolit. anteced. de-
' pref-
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preflifiervfic termini propertionis dictz prime , &
fecunde {piralis a4 terminos infcriores, fic licebit
ipfos in prefenti deptimere, & compendiofiores ra-
tiones aflignare,, vt ibidem factum fuic. An verd ne-
cefleficin alijs fpiralibus altiorum graduum retinere
proportiones illarum poteftatum , adeo vt nullate-
nus diceat ipfas deprimere , non videtur affirman-
dum. Sedquomodo pofiint deprimi, videat lector
proprio Marte. Saltemenimex doctrinis Francifci
Vietz explicatis in notibus prioribus ad Logifticen
Speciofam’d propofit. 1 4. infra, colliget pofle dictas
proportiones deprimi vno gradu. Colligitur enim
cxibidemab ipfo oftenfis . Confectarium fuum vni-
uerfale , quodhabet poft propofit. 24. Quod Diffe.
remtia poteftatum i adplicetui ad differentiam Laterum orsen.
tur fingularia homogenca quibus conftat poteflas gradus pro-
simeinferioris ad gregati ipforum laterum , femel fumpta.,
Et e contra. V. g ficubus O A, minus cubo AC,
adpliccrurad O C, differentiamlaterum O A, AC,
orientur quadratum OA4, rectangalum OAC, &
quadratum A C, fimul, & feme! tunpta ; que plana
luntomnia {ingularia plana poteftatis vnius gradus
inferioris, nempe quadrati, adgregatilaterum Oa,
AC, Etficin alijs poteftatibus. Cumergo propor-
tiofeGtoris O AD, ad fpativm CA D, fit cadem
umratione fadi fubquadrato O A, in differentiam
poteftatum O A, AC, ciufdem gradus cam {piral;,
ad partes explicatas differentiz potcftatum OA,
A, duplici gradu altioram peteltate fpiralis: paceg

. ambos
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ambos termines huius proportionis pofle adplicari
ad OC, differentiamlaterum. Sed hacomniame-
lius percipientur exemplificandoin tertiafpirali. In
hac [e&tor OA D, eftad fpatium CAD, vtfaGum
fub quadrato O A, in d.fterentiam cuborum 04,

AC,ad ! diffcrentizquddratocuborum 04, AC,

Siadpliceturad O C, differentiamlaterum differen-
tia cuborum O A, AC; orierur fumma planorum

firgulariter, quibus conftat quadratum adgregati

atetum 08, CA | {imul fumptorum; nempe qua-
dratum OA, reCtangulum O0AC, & quadra-
tum AC. . |

Si vero adpliccrur ad eandem OC, d ferentia

quadratocuborum O 4, A Cj orjetur (umma plano-
planorum fingalariter, qu bus conftat quadratoqua-
dratum laterum adgregati 0 4, A C, {imul fumpto-
rum, new pe.
- Quadratoquadratum OA. Plus cubus 04, in
AC. Plasquadratum 04, inquadratum A C, Plus
O:z\, in cubum AC, Plus quadraroquadratum.
ACT, .

Ergoin {pirali cubica erit fe@or QAR adfpa-
tium [pirale CAD, ye quadratoquadratum 04,
P.ascubus OA, in AC. Plus quadratam 04, in
quadratum CA, ad planoplanorum fusra ennu-
meratorem. _

Exquibusviderur pefle deducialiam regulam ge-
neralem afligrandi rationem fecioris 0 a [y in qua-

cunque {prrali | a4 fpatius fpirale cAD. Fr hee

cifr,

- Spatior Mgpfirg, D

erit, quod fit vt faGum fub quadrato 04, in om=

es fingulares partes poteftatisadgregati 04, AC,
vnogradu inferioris poteftate fpiralis , ad omnium
fingularium partium poteftatisadgregati tales par
tes OA, AC, vno gradu fuperioris poteftate {pira-
lis, qua fe habeant ad ipfas, vt numerus {piralis ad
numerum binarioau&um. Sedhzc, & fimiliacoms
pendia, vt diximus, lector proprijs adinueniet viri-
bus , fi operibus Analyftarumaliquando incubuerit.
Quamplures etenim adinueniuntur , quiegregic, &
cum fumma laude in hae materiafcripfere; fedom-
nibus Colophonem imponet Excellentifimus Geo-
metra Carolus Rinaldinus Sereniffimi Magni Prin-
cipis Etruriz Mathematicus in quodam magno ope-
re,quod jam exantlauit,qucdque in pofterum, immo
quam primum, typiscommittet. Quamplurimaet-
enim vir ille egregus tum philofophica, tumhma'-.
T o G thc-

—
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thematica mnlitus e&: fedinter hac extar opus al-
gebricum abfolutiffimum ; in quo przter omnes
Analyfispartes, concinnauit etiam librum non par-
uum, in quo inamplitudinem artis foluta fuere plus
quam 3ee. problemata,

PROPOSITIO XIJI

Stin [patio anteced. propofit. femidiametro minori lines , in.
[evibatur fe@or " ACM. Erit COD s trilinen exa
ceffus [e&Earis masoris fapra-fpatrum ,ad M D C y s
Lineum exceffum [pati] [ipra feZovem minovem » UL €X=
cefftis fuiki fub dyffeventia potefiatum 0 A, Cd, cinfilem
gradus cum SPrrals in quadratum 04, Japra tales partes
differentie_poteStatum 04, C 4, duplics gradu altio-
- tempatefiars (piralis, que [¢ habeant ad dicam diferen.
- $tam s vt numerns fpiral's ad cundem numernm binaris
autum,adexcefum prediGa um partuwm diffirentia po-
teStatum 04, C 4, duplcs gradu altiorum patefiate
_/Ptraﬁ.r,/é};ra faltum [ubdifferentia porefiatum 04, C 4,
cinfiltmgraduscum [piralsyinquadratum € A,

\]’ G. in fpinalilineari, eric trilineam OD C,
Y = ad trilineum CDM, vt excellus facti fub
OC,.in quadrarum OA, fupra tertiam partem dif-
fg‘-nenmgubgwg OA, AC, ad exceflum talis ter-
tx P&R!S'hu!,ﬂ%djf?crentix, {upra factum f4b OC,
nquadratum 'C4 | In quadrasica, vt cxceflus facti
iub d:ff;tcntig q'}adratorulll OA, C A, In quadra-
- tum

Spatiornm Metgﬁ?m . . §1

tum OA, fupra » differentie quadea toquadrato-
ram Q4,CA4, ad exceflum harym fupra factam fub
differentia quadratorum 04, 4G, in quadratum
CA. Etficincxterisininfnitum.

Quoniam enim fector ODA, eft ad fegmen-
tum CAD, ex propofit. anteced. vt factum {yb
differentia poteftarum Oa, CA, ejufdem gradus
cum {pirali, & fubquadrato O 3, ad calem partem
differentiz poteftatum 04, CA, duplici grada al-
tiorum poreftate fpiralis, quz fe habeat ad ipfam..
differentiam, vt numerus f; piralis ad numerum bina-
rie ayctum: ergo & diuidendo, trilineum OD C,
eritadfegmentum CAD, vt exceflus antecedentis
predicti fupra dictum confequens, ad ipfum. A,
quoniam fectar QD A, eft ad fectorem Ca M ) VE
quadratum O 4, a4 quadrarim CA ;- nempe vt
factum fubquadrato O A, in differentiam potefta-

G 2 tumn
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um OA, CA, eiufdem gradus cum {pirali, ad fa-
anm {ub tali differentia , & fubquadrato CA. Er-

oo & fegmentum CA D, eritadfeGorem CAM,

ve partes differentigpoteltatum O A, € A, duplici
gradualtiorum poteftate{piralis, qoe fe habeantad
ipfam,, vt numerus {piralis ad numerum binario au-
&um, ad faGum {ub differentia poreftatum O A,
CA, ciufdem gradus cum fpirali , & fub quadrato
CA. Quare & dinidendo , erit trilineum CDM,
adfeGorem C A M, vt exceflus huius fecundi ante-
cedentis , fupra tale fecundum confequens » ad ip-
fum confequens. Ergo facilé concludemus ex¢qua-
li,eflc OCD, ad CDM, vtexceflus primi ante-
cedentis pradiéi fupra primum confequens ad ex:
ceffum fecundiantecedentis fupra fecundum confe-

quens. Quod &c.
SCHOLIVM . |

Sed quoniam in fuperioribus in duabus primis
fpiralibus compendiofius oftenfa eft ratio fectoris
OAD, ad fpatium CAD, compgndioﬁus etianx
oftendemus in prima fpirali, efle ©DC, ad CDM,
vt CA,cum : OC, ad CA, cum: OC. Quod
ficpatebit. Quiacum probatum fitin {chol.2. pro-
polit. 11. feGorem OAD, cffe ad fegmentum..
€AD, viquadiatum O 4, ad redtangulum OACy

cum | quadrati Q€. Ergo diuidendo , ent

ODC, ad CAD, vt reGangulum OCA, cim:
- qua-
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quadrati, OC, adrectangulum OAC; cum ' qua-
drati ©C (illis enim planis quadratum O A , ex-
ceditrectangulum O AC, cum 3 quadrati 0C. )
Paritcr,cumfeGor ODA, fitad feGtorem CAM,
vt quadratum O A, ad quadratum CA. Ergo&
fpatium CAD, erit ad fe@orem CAM, vt re-
Gangulum OAC, cum : quadrati OC, ad qua-
dratum CA. Et dividendo , erit CDM, ad
CAM, vt re®tangulum OCA, cum : quadrati
CO, ad quadratum CA. Facile ergo conclude-
tur, ODC, effead CD M, vere@tangulum OCa,
cum 5 quadrati OC, nempe cum re&angulo fum
OC, &fub: O€, ad reQangulum OCA, cum *
quadrati OC, nempecum re@angulofub 0C, &
fub ; OC. Cum ergoomniahac re@angulahabeant
commune latus OC, erit ODC, ad CDM, vt CA,
cum } OC, ad CA, cum : OC,

In fecunda autem fpirali oftendemus eodem mo.
do, ODC, & CDM, #qualia effe. Quare fequitur
CD, portionem fpiralis quadraticz efle veluti dime-
tientem fafciz ODMC. Quod fic patcbit. Quia
cumin [chol, cirat. oftenfum fuerit, feGtorem effe ad
fpatium, vtquadratum OA, ad rectangulum OAC,
cum : quadrati CO. Ergodividendo, ODC, eric
ad CAD, vtre@angulum OCA, cum dimidio qua-
drati OC, adre@angulum OAC, cum dimidio qua-
drati OC. Sed pariter probabimus diuidendo,
CDM, eflead CAM, verectangulum OCA, cum
dimidio quadrati OC, ad quadratum CA, Vnde

facde
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facile condludemus, ODC, eflc ad CDM, vt re-
@angulum OCA, cum ! quadrati OC, adreGan-
gulum OCA, cum ; quadrati OC; nempe vt 2qua-
le,ad zquale. Quod &c. Sedetiam in alijs fpirali-
bus poterit pradita ratio aliqualiter deprimi. Sed
videat lector modum depreflionis .

PROPOSITIO XIV.

i cuilibet trilinea dprimo, fe(Fo vt in propofit.s. fit circum-
Jeriptumtriangulums . Erit erianguluin pars totius , cu-
fus latus nos 52 diameter trilinei , ad portionens exceffus
ipfius [upra portionem triline: 3 fe comprebenfam , vt fa-
Fum fub exceff poteflatis damerri trilines cono gradu
inferioris pateftatetrilines , fupra fimilems poteflatem dia-
metrityilines ad ~verticem | in quadratum diametr: trili-
neiy ad tales partes excefius poteftatis duametri trilinei
v gradu altioris poteffate trilives fispra fimilems potefta-
tem trilines ad cverticem, que ad talem excoffm [éba-
beant rut numerus trilinei cunitate minutus o ad anme-
THM CUBILaLe auitum

Xc propofit.eft 24. lib. prim. de Infinit. Pa-

rab. In fchemate ergo propofic. 5, ducatur

CB. Dico triangulum CBD, efle ad fpatium..
CBEC, comprehenfum a re&is CB, BE, &
curaa CE, vt fadum fub exceflu poteftatis AB,
vno gradu inferioris poteftatetrilinei, fupra fimilem

potcflatem BF, inquadratum B A, adtales pa;tes
¢xCCl-

Spatiorum Mevfirs> g

c A A

;}Xfi{fli Poteftatis AB, vno gradu fuperioris pote-
hﬂ;eagtm;x > {uprafimilem poteftatem BE » quefe
o jm:alsm exceflum, vt numerustrilinei vnj-
e minu ad namerum trilinei vnicate au@um.,,
v gu y ineo quadratica, erit vt factum fub Fa,
X 2 aruratum B A, ad tertiam partem exceffus cubj
exce’ﬂ'u prg zubu‘m BF. in cubico, vt faGuw (ub
quadraruqn )aBratx BA,’ fupra quadratum BF, in
AB Lo 1?1 > ad ? exceflus quadratoquadrati
i gco qua f.ratoquadratum BF. In quadratg-
Lo o, Vttactum fub excefly cubi AB, fupra
¢ adritoet lﬁr:Bquadratum B4, ad } exceflis
ficinnfimmn fupra quadratocubum BF. Ee

Quoniam enjin ey propofit. 5.eft C A, ad AD,

nem-
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nempe triangulum CBA, ad wiangulum DBA;
vtpoteftas AB, vno gradu inferior potefate rilis
nei, ad fimilem poteftatem B F. Ergo perconuer-
fionem rationis , & conucrtendo, erit triangulum
CBD, adtriangulum CB A, vrexcdus poteftatis
A B, vnograduinferioris poteftate trilinei, fupra fi-
milem poteftatem BF, ad poteftatem BA. Et
ducendo hos terminos in quadratum BA, erit
CBD, ad CBA, vt factum fub excefl poteftatis
AB, vnogradu inferioris poteftate trilinei fupra f-
milem poteftatem BF, inquadratum BA, adfa-
ctum fub poteftate BA, vno gradu inferiore pote-
ftate trilinei in quadratum BA; nempe ad potefta-
tem BA, vnogradu fuperiorem poteftate trilinei.
Attriangnlum CBA, eft ad exceffum ipfius fupra
trilineum, nempe ad {patium contentum A recta, &
curua CB, vt numerus trilinei vnitate auctus ad
numerum trilinei vnitate minutum, ex {chol. 1. pro-
pofit. 1.1ib. 1. de Infinit. Parab. nempe vt poteftas
AB, vno gradu fupcrior poteftate trilinci ad tales
{ui partes, quz fe habeant ad ipfam,vtnumerus tri-
Jinei vhitate minvts , ad numerum trilinei vaitate
anctum ., Ergo ex xquali, erit trisngulom CBD,
adi fpatinm contentum & recta, & cuina €B, vt fa-
ctum fub excefly potcﬁatis AB, vno gradu inferio-
Tis potcftate trilinei fupra fimilem poteftatem BF,
inquadratum B A, ad tales partes poteftatis AB,
vie gradu fuperioris potcftate trilinei , quz feha-
veantad ipfam, vt numerus tiling voitate miny-

V ’ tus,

vinumeras tnlingi vitate minat

c » D

i;_us » ad numerym trilinei vnitate suctum . Rut-
um,

pauum comprehenfumare®a, & curua CB,
cft ad fpatium comprehenfum i rea, & curua BE
vt Poteﬁas.A B, vnogradu{uperior poteftate trili:
nel »ad fimilem poteftatem BF, exfch] . propo-
fie 3. liba 1. nempe vetales partes pradicte potefta-
tis A B, qua {e habeant ad ipfam, vi numerusttrili-
nel vaitate ninutus > ad numerum trilinei vnitate
au&um, ad (imiles partes poteftatis BE. Ergo per
converfionem rations, eri {patium comprehenfum
ate€ta, & curua CB, ad exceflum ipfius fupra fpa-
tum comp:chenfom 3 reda, & curua BE, yerales
partes potcflatis A B, vno gradu altioris potcftate
trthner, que {c hubeant a4 iplain poteftatem A B,

uS,ad Nmerym tria
H linei
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Linei vnitate auGum, ad exceffum ipfarum fupra fi-
miles partes fimilis poteftatis BE. Eigo rurfum ex
aquali, erittriangulum CBD, ad {patium compre-
Lenfum 3 rectis CB, BE, & a curua CE, vt fa-
aum fubexccflu poteftatis AB, vnogradu depref-
fioris poteftate trilinei fupra fimilem potcftatem.,
BF, inquadratum B A, ad exceflum talium partium

oteftatis A B, vno gradu altioris poteftate trilinei,
qu fe habeant ad ipfam, vt numerus trilineivnita-
te minutus, ad numerum trilinei vnitate auctum, fu-
prafimiles partes poteftatis fimilis BF; nempe ad
tale partem exceflus porcitatis pradicte AB, fupra
fimilem potcftatem BEF, qua (e habeant adipfum
exceflum , venumerus trilinei vnitate minutus, ad
numerum trilinei vnitate audum, Quodoftendere
oportebat. ‘

SCHOLIVM.

Recolentiautem fuperius oftenfa in propofit. 11,
& 12. & in {cholijs carundem , fict manifeftum,
quodfi A B, in hac prepofit. zquetur D A, in fche-
rrat. illaiem piopefit. & BF, it hac ipfi CA, inil-
lis, fictinquam manifeflem, trianguiem CBD, in
llaf:, «d fpaﬁnmc(:mptchenfum ire@is CB, BE,
&zwiua FC, effevi fcGor O A D, inillis, ad{pa-
tum helicym C AD: & per conuetfionem ratio-
n's . Nam, in hac oftenditvr effe triangulum ; ad

fpatium, vt faGum fub quadrato A B, indiffcren-
uam

Spatiorwin Menfira . 59

T

tiam poteftarum AB, BF, vno gradu depreffiarum
poteltatetrilinei (nempe eiufdem gradus cum f] pira-
i, quia femper poteftas trilinei fupponitar vno gra-
du altior poteftate fpiralis) ad ales partes differen-
tiz poteltarum AB, B F, vnogradu altiorum pot¢-

Mtate erilinei (nempe duplici gradu altiorum potefta-

tefpiralis ) que fe habeant ad ipfam,, ve numerus tri-
linei vnitate minutus (nempe vt numerus {piralis )
ad numetum trilinei vnitate auGum (nempe ad nu-
merum{piralis binario au@um.) Que ratioeft ea-
gzin " a(}:;?e ?g: gtatur in propofic. £ 2. vt confideranti

Ex his ergo habemys, quod nuncomnia verificg-
buntur, quevera erane in jllis propofit. & in {chol.
earundem . Ergo ex fchol. propofit, 1 1. deduce-

H 2 mus

——
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mus, effe triangulum CB D, ad (patium compre.-

henfumirectis CB, BE, &acaraa CE, in trili- .

neo quadratico, vt quidraum AB, ad recrangulum
ABF, cum ! quadrati A F. Intcilineo cubico,ve
quadratum AB, adrectangulum ABF, cum 2 qua-
drati AF. Ex{chol. autem propo fit. 12, deducemus,
proportionemtriangli ad fpatium pofle reduciad
depreffiores poteltares , & ideo poffe alijs terminis
pronunciari, vt ibidem facam fuit, fic . Triangu-
lum ad fpatium erit , vt faGum {ub quadrato AB,
in o'anes (ingulares partes poteftar isadgregati AB,
BF, daplici gradu inferioris poteftate rilinci, afi
tales partes smnium fingularium partium poteftatis
adgregati AB, BF, ciufdem gradus cum trilinco,
quefe habeant adipfas, vt numerus tril ingiviledte
minutus , ad numerum vaitate auGum. R

PROPOSITIO XV.

fn _/El)cm propofic. anteced, du@a HO, pam/!rla D A.
Erit (4, dd HO, vt potestas A B, erutden gra-
dus cumtrilineo, ad fuium [ub O B, inpoteflasers BE;
o gradss inferioren poteftate tyilines .

P’Xﬁet, quiatatio C' A, ad H O, componitr cx
rationbis CA, ad A D, & AD, ad HO.
Sed vi CA,ad AD, fic ex propefis. 5. poteltas
A B, vaogradu inferior poteftate trilinei, ad fi vi-
lem porcttatem BF. Er ve DA, ad H?\,Bﬁc
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AB, ad B'O.. Frgo ratio CA,ad H O; erit coul.
pofita cx pradidis rationibus. Af ex jllis compo-

 dituretiam ratio poteftatis A B, eiufdem cum trili-
s neogradus, adfactwm b OB, in poteftatem BF,

vnograduinferiorem potefaterrilinei . Quare pa-
tet propofitum, .

PROPOSITIO XVI.

n ﬁ/vfm. prapqﬁt.mt'ecmf. ﬁ 0H, pdrallqla C A, OCCW-

rateurucin G, Erit CD,ad G H, vt faltum fub
4B, ¢ (ub differentia poteflatum A B, BF, "cha
gradu depreffiorum poteftate triliwei y ad facium fub O B,
@ (36 diffrrentis potefatum OB, .BF, itidem mumo
Zradudepreffiorum poteftate triliner, o

PRO-
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Voniamenimex propofit. 5. eft CA, ad AD,

vt poteftas AB, vno gradu inferior potefta-

te trilinei, ad fimilem poteftatem B F; ergo per
conuer{ipnem rationis , & conuertendo, erit CD,
ad CA, vt differentia poteftatum A B, BF, vno
gradu depreffiorum poteftate trilinei, ad fimilem.
poteftatem AB; nempeducendohzcin AB, vt
faGam fub A B, indi&am differentiam, ad pote-
ftatem A B, eiuldem gradus cum tritineo,, Sed quo-
niam ex natura trilinei , et CA, ad GO, wt
poteltas AB, eiufdemgradus cum wrilineo, ad fi-
milem poteftatem BO: & eft CA, ad HO, ex
propolit. anteced. vt poteftas A B, eiufdem gradus
cumtrilineo, ad fa&um fub A B, inpoteftatem BF,
vnogradu inferiorem poteftate trilinei- Ergo eric
CA, ad GH, vtpoteftas A B, ciufdem gradas
cum trilineo, ad faGumfub OB, & fub differentia
poteftacum OB, BF, vno gradu depreffrorumpo-
teftate trilinci. Sed fupra probara fuic CD, ad
CA, vtfadumfub AB, & (ub differentia potefta-
wm AB, BF, yno gradu deprefliorum poteftate
trilinei, ad poteftatem AB, cinfdem gradus cum
trilineo. Quare ex zquali,erit CD, ad GH, vt
fadum fub BA, in differentiam poteftaum AB,
BE, vno gradu depreffiorum poteftate trilinei, ad
faum fub ©B, in differentiam fimilium potefta-

wm OB, BR, Quoderat oftendepdums.
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PROPOSITIO XVIL

Exceffuus civeuli coreumferipts fpotio fpirals cwinfcungue ge-
neris y & ex quacunque renolutione fupraspfum [patiuin,
251 aqualis in fchem, propofit, autecedent, trilimeo mixto
CED, trilmesicuno gradu altioris poteflare fpatsfycom-
prebenfo dcurna CG E, €° drebiis C Dy D E: dum
modo A B, equetur femidiameiro circuly; BF, fe-
midiametro circuls cumtate minoris , &/ € 4, tot cir-
cumferentiis matoris cireuli , quotus eft uwmerus vewols-
tiorum fpatsf .

ESto GMSIBG, fpattumfpirale cuivfcunque
generis,; & ortum ex quacunque reuolutione,
& FDCP, fir circulus ipfi circumfcriptus 5 fic
ctiam circalus radij A G, ipfo vnitate minor: v, g.fi
circulus radij AB, fit circumfcriptus feeundo {pa-
tio, fit circulus radij A G, primi fpatij : fiillefi cit-
culus tertij {patij, fithic fecundi: &c. item fit trili-
neum propofit. anteced. CEBA, vno gradu altius
gradu {pavsj fpiralis ; fitque AB, intrilincoaqualis
A B, {cmidiametro circuli maioris, & BF, in trili-
neo zqualis femidiametro AG, circuli minoris.
pariter fit CA, in wrilineo aqualis tot peripherijs
EDCB, quotus eft numerus fpatij GMSIBG:
v g fifpatium fit ex fecunda reuolutione , duabus :
literva, tribus: &fic femper. Dico, exceflum cir-
culi racsj AB, fupra diGum fpativm, &qualem fo-
retrilinco CGED, o ok RN

Quo-
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- Quoniam enim in fpirali tirculusradij 4G, fﬁ
vnitate miror¢i cuioradj AB - Ergaexnaturain-
finitarLm {peralium initic expicata«Huifa poteftate
AB, eiufdem gradus cum fjiialin tot-»partf‘s'@.m{'
tuseft numerus reuolutionum, yoteftas AG, el

‘dem gradus com {pirali contincbitipli s, vna exce-

Pta; adeo vt differentia ‘poteftaru ny Ba, 2 G*"‘m’
Vnica talium partivm . Cum¥erd ctiamin ot 0,
AB, fit aqualiter fc@ain F, ficutiillain G ctam
dfferentia poteftztum AB, BF, einfdem grad.qs
cum fpirali, & gradus vnitate minoris poteftate ;rllx«
neiycontinebit taljum partium vnicam partem. Sed
quaniamey propofit. 5. et Ca, ad A D, vt pote-
ftas, 4B, vno gradu infirior pozeﬁace‘mlmgin,i ad
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fimilem poteftatem BF. Ergo per conuerfionem ;
rationis, erit CA, ad C D, vt poteftas dida AB,
ad differentiam poteftatum A B, BE. Sed © A,
xquaturtot cireumferentijs F DCB, quotus eft nu-
merus reuolutionumi & diff-rentia poreftatum A B,
BF, vnogradu deprefliorum poteftare trilinej con.
tINEt vnicam paitem lfoteﬁaris fimilis A B, diuife
i ot partes quotus eft numerus reuolutionum ., Eg-
80 C D, eritequalis vni circumferentiz FD CB,
2ed etiam: BA, diameter trilinet .2quatur radio
-A B; cjrculif’.' E"rgo rr‘iangulunx.'C BV, intrilineo,
eritaqnlecirailoradij A B, Quz feruentur. -
Tuneiin' G B, in {pirali accipiarm'quod“thPUD-
Qum E, & ceatro A, inceruallo. A E, defcriba-
uscirculi periphria EM, occurren, fpiraliin M;
*&hatainuilineo F O, zqualt GE, ducatur OP{G,
- I paral-
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parallela CA Quoniamin fpirali, ex propofit.4.
cltperipheria FDCB, ad peripheriam EM., ve
faCtum fub A B, in differentiam poteftatum BA,
A G, eiufdem gradis cum {pirali , ad fa&um fub
E A, indifferentiam fimilium poteftatum EA, AG:
& pariterin trilineo , ex propofit. anteced. et CD,
ad GH, vifa@umfub A B, in differentiam pote-
ﬁatu.m AB, BF, vno gradu deprefliorum porefta-
te erilinei, (nem pe ciufdem graduscum fpirali) ad
faGum fub @3 » in differentiam {imilium pOtCﬁa'
tm OB, BF. Ergo, vtin {pirali citcumferentia
¥DCB, 4q circumferentiam EM, fic in trilineos
CD, a4 Gy, Et permutando, vt FDCB, ad
Ch, fic g M, ad GH. Sed circumferentias
EDCB, Probata fuit aqualis etz CD., Ergo&
<s
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circumferentia EM, erit zqualisipfi GH, Sed
FA, intrilineoeftequalis G B, infpirali, & pun-

&@a E, O, accepta fuerunt arbitraric, & inuenta

fuit zqualitas. Ergo omnes circumferentiz excefe
fuscirculiradij AB, {upra fpatiua: fpirale concen-,
tricz ipli FDCB, zquales erunt omnibus kneis

trilinci CGED, parallelisipfi CD. Ergo excef-

fus pradictus erit zqualis trilineo mixto. CG E D .

Quod eratoftendendum .

SCHOLIVM L

Qui parui pendet indiuifibilia , & gratulatur ex-
cruciariinmethodo archimedea,ipfam experiatar ,
Ram eandem veritatem deducet. Attente etjgm .
sonfiderct , quod probatum fuic de totis, probari

I 2 quo-
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quoque pofle de partibus proportionalibus. - Noa
cum tantum totus exceflus ‘mquabic‘af‘vm;ro, tr_1h~
neo CGED. Sed etiam pars clanfs |periphetics
BCDEFB, fpirali BISM; peripheria M E, 8tre--
&a EB, erit equals quadrilatero CGHD .« lrem
reliqua pars GMEG, aqualis trilineo FGH
lbdem dicatur de cateris partibus proportionali-
us. -

SCHOLIVM IL

Ergo per conue: (i>nem rationis, erit circulus ad
iplu-uipirate fpa-am, vteriangalum CB D; ad fpa-
tium compiehenfym rectis CB,BE, &cumac(:GE'

um
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Cumvero ex propofi. 14. fit triangulam CB D, ad
illud fpatium , vt faGum fub differentia poteftatum
AB, BF, vno gradu depreffiorum poteftate trilinei
(nempe ciufdem gradus cum{pirali) in quadrarum
B A, ad tales partes differentiz poteftatum A B, BE,
vo gradu fupertorum poteftate trilinei (ncmpe du-
plici gradu fuperiorum potettate fpiralss , ) quz fc
habeantadipfam, ve numerys trilinei vnitate minu.
tus (nempe vt numerus gradus{piralis )24 numerum
trilinei vnitate auum (nem pead numertn gradas
fpiralis binario au@um. ) Ergo etia:z circulus rady
AB, eritad fpatium fpirale GM5(8G, vt factun
fubdifferentia poreftatum BA, AG, ciufden gra-
duscum fpirali, in quadratum B A, adtales parccs
differentiz poteftitum BA, AG, duplicigadu al-
tiorum poteftace (piralis , qu fe habeant ad didm

iflerentiam,, ve numerus gradus {piralis ad ipfam
binario auGum. : S e

SCHOLIVM IIIL

Immoex fchol. citat. propofit. 1 4.poterimus alias

.compendiofiores rationes alignare. -Nam in fpirali

lineari deducemus , effe circufpm ad fpatium , vt
quadratum B A, ad reGtangulugii BAG, cun qlia-
drati BG. Inquadratica, veidsm quadratum BA,
ad idem retangulun BAG, cun . quadrati GB,
Et vniverfaliter deducemps, eff: circnlum zd fpa-

tium, vcfaé‘tum ﬁ]b quadmto AB, in ompes ﬁngu-

Iares
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lares partes poteftatis adgregati- AB, AG, vnius - ‘

gradus inferioris, grad1 fpiralis, ad tales partes om-
nium {ingularium parcivm potefacis adgregati AB,
A G, vno gradualtioris poteftate fpiralis, qu fe ha.
beantad ipfas, ve numerus gradus [piralis, ad nume-
rum binario auctum. | ,

PROPOSITIO XVIIL.

Omnia fpatia [pivalia facceffiaé infiripta in quibusliber cirs
culis fimul fmpta , funt ad tot circulos matoves quotus
e/t numerus rewolutionum , vt numerns gradus @!1“1l’lf
ad numernmbinario suE um. |

Slm qulibet {patia {piralin AGH, HRPM,
) MNLSB;, infcriptain circulis radiorum AH,
AM, AB. Dicoomniailla fpatia fimal fumpta efle
a.d tot circulos radij A B, quotus eft n{rmerusbteuofu--
sionum (nempe in noftro cafu ad tres) ve numerus
gradus {piralis ,. ad numerum binario ausum. Nem-
Peé{“ prim-vt 1. ad 3. Infecund. vt 2.ad 4.Vt 3- ad
5« XCo ‘ o ol

_§ic etiam triangulum QEZ, cum fibi infcripto
tn{meo parabolico QEZ, gradus congruentis gra-
dui fpiralm;ﬁtquc talisindolis,ve Z E, Y E, ET {int.
Zquales aB, AM, A H; & QZ, ficxqualis tot pe-
ripherijs B BC, quotus eft numerus reuolutionum.
Ergoex propofic. anteced. fpatium contentum re-
&is QE, EX, &curya QX, erit zquale fpatio 1‘; pi=

fa
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rali MNZLSBM. Eodemmodo patebit fpatium
XEIX, aquale efle fpatio HRPOMH: &
1EI, aquale effe fpatio AGH. Ergo totus ex-
ceflus trianguli QEZ, {upratrilineum, eritzqua-
lis cmnibus fpatijs fpiralibus fimul fumptis. Sed
ctiamtriangulum QEZ, eft zquale tot circulis ra-
aij AB, quotus ¢ft numerus reuolutionum . Ergo
exceflustrianguli QEZ, {upratrilineum ericad1p-
Avm triangulum, veomnia {paria {piralia-ad totcir-
culosradij AB, quotus ¢ft numerus reuolutionum.
Nempe ex conuctfo coroll. propofit. 9. vt numerus
gradus {piralis, ad nuncrom binafio auGum. Nem-
pe vt fpatium fpirale inferiptim in primo circulo,
adipfum, Quod &c. S

PROPOSITIO XIX.

In [chematibus prop.i 7. exaﬂ?z.r /Pd!‘éf fpira//: GM SIBQ:
Japracsrcuwlum radij 4G, efi wguals in trilmco [patio
compreherfo dreitis CK, K L, ¢ dcurua (G E,

CVm enim probatem fie in propofit. 17. triangu-
lum CB D, rquale fore circulo radj] AB: &
cum AB, BF, {int aquales femidiamctris B A,
A G; facile probabimus , eriam triangulim kBE,
¥qualefore circulo radij A G. Sedrotum fpatiom
CBEGC, oftenfum fuit ¢quale totifpatio (pirali Et-
80 €tlam fpatium CkEGC, erit aqualecliquofpatij
fpiralis dempeo ab o circulo radij AG. Quod&c.
PRO-




PROPOSITIO XX.

T» Diagrammatifinis propofie. anteced. J7 n fpirals accepto
whilibet punéto M5 & ulEa AN, centro A, mter-
uallo A M, deferibatur peripheria E M. Sc@or AME,
erit ad fpatium [pirale A M G 4, quod comprebendityrue
faltum fub guadrato E 4, i differentiam potestatum
Edy AG, aufdem gradus cum Jpirale, ad tales partes
differentie poteflatum E A4, AG, duplici gradu altios
rum poteftare fpuralis,qua (¢ habeant ad 1pfamy vt nunme=
rus fpiralis,ad wumerum binarto auam,

NAM in trilineo, fuppofita BO, equali AE,

& FO,¢quali GE, iamex fchol.pri.prop.17.
patet, trilineum GEH, incrilineo #quale efle ex-
ceflui GMEG, & G H, zqualem fore circum-
fercariz FM, Cum ergo etiam radius AE, fit
xqualis BU, aliitnding tran uli GBH, ((du-
Qaprivsretta BG y ¢ rgotiangelom BG H, erit
xqualefectori AEM: & cfiradirimenm G E H,
vt {ector MAE, adekcelum iptius fupra (parium;
nempead GMEG. Ergo & perconuerfionem ra-
tionis, erit fector ad fpacium A VG, a fe compre-
benfum, vetriangulum GBH, ad {patium GBLG.
Sed X propofit. 14, triangulun, clt ad illud {patium
naflignara ratione, Quare patet propofitum.

SCHO-

<. Spatierum Menfara,

75




76 .De Infnitorum Spiralum

SCHOLIVM

‘Etiam ergo in przfenti propofitione licebit colli-
gere ecaomnia, qax {apra varijs vicibu®aerunc col-
leta. Nimirum in {pirali lineari, effe fcGoremad
fpatinm, vc qaadratam E A, ad retangalun EAG,
cum ' quadrati EG. In quadratica , vt quadra-
tum EA, ad @ agalum EAG, cum | quadra-
ti GE. Ecvaiertaliter, effe fe@orem ad [patium,
vt fadtum (ubqradraco E A, in omnes {ingulares
partes adregati poceftatis E A, A G, vnius gradus
inferioris poceftate {piralis, ad tales partes omnium
fingula-uim partium potefticis adgregati EA, AG
vao grad i {upe-ioris poteftate {piralis , que {e hz:t-
beantadipfas, vt namerus fpiralis,ad numerum bi-
narioaudtum .

PROPOSITIO XXL

i in fehematibus propofse. anteced. <A B, BF ; 1 17 ’/’”f"’
font egmzle: Kd4, 4G, m /P;'ml;; O circumferentia
IRNg, fit €qu1lis'C D, in trilineo , item circmferens
tiam IR, linee CI, in trilseo,’/ D A, trilineo aqus-
bstot int egris circu mferentijs rady 4 k, quotes eStnue

merus vewolutionum vnitate minor. Trilmeum (Gl
i trilineo , erit equale trilineo RIS, infpirals, quod eft

exce[fus feForis R 41 circumferipti fpatio S AL, fu-
raipfun

hidf 3R

Etenim

Spatiorum Menfura .
Tenim, cum CI, lineain trilineo fit 2qualis
_ circumferentie IR, in{pirali, & A B, in tri-
lineozqualis femidiametro K A, fell RA, in {pi-

rali:triangulam CBI, erit 2qualefe@ori RAI.

Tuncin RS, accipiatur quodlibet pundum =, &
def¢ribatur circumferentia 13, femidiametro A 2,
occurrens fpiraliin 3; & fa&aintrilinco BQ, x-
quali A2, fit MNPQ, parallela CA. Ad mo-
dum diCtorumin propofit, 17. deducemus, MN I,
in trilineo zqualem fore circumferentiv 3245, in
{pirali., Cumverdetiam N P, intrilineo fit zqualis
circumferenti® 34 5, in(pirali (quia ex hypoths-
fi, ID, clt zqualiscircumferentiz .R Nk. ) Ergo
M N intrilineo, erit zqualis circumferentiz 2 ¢,

‘infpirali. Quiaverd RS, eftzqualis OA; exper-

tis in methodo indiuifibilium patebit , omncs cir-
cumferentias trilinei- R1§, in {pirali concentricas
circumferentiz R F; zquales fore omnibus lineis
trilinei CGI, parallelis CI. Ac proinde trili-
neum iplum R1S, zquale fore trilinco CG1.

Quod &c.
:. SCHOLIVM
Cumverd fupra probatum fi, triangulum CBI,

zqualecfle fectori R AI; ergo triangulom BCI,
erit ad trilineum CGI, ve fedor R AT, ad trili-

“meum R 1S. Quare perconue-fionem rationis, erit

fettorad] patium S A I, quod includic, vetsiangu-
L . ' lum
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lum CB1, ad.fpatium CBGC. Cum ergo <x
propofic. 1 4. fir triaagalum CB I, ad{patium, vt
faGum ub quadrato’ A B, indifterentiam potefta-
twm AB, BO, vnius gradus inferioris poteftate
rriline! (nempzeiufdem gradus cum {pirali) ad dif-
ferentiam poteftatsm A B, B O, vnius gradus fu-
perioris poteftate trilinei (nempe daplici graduaal-
tioru 1 poteftate {piralis; ) ficetiam eric fector R AL
ad {patium fpirale. Nempe eric ad ip{um, vtfactum
fubqiadraty R A, in differentiam poteftatum R4,
AS, ewfd:m gradus cum {pirali, ad differentiam
poteftarum R A&, AS, duplici gradu altiorum po-
teftate fpiralis. e,

Cum ergo proportio reperta inter feGtorem, &

fpatium, it fimilis aliqualiver fupra repertisypatebit
‘omnia compendia varijs vicibus {upra explicaia,
poflectia n affignari in prafenti. Verum ergoerit
etiam in prefenti, quod in fpiralilineari, erit fedtor
ad {patium, vt quadratum R A ad reétangt_llum-’
RAS, cum ! quadrati RS. Item in fpirali qua-
dratica , erit{e&or ad {patium , vt quadratum R A5
adreftangalum RAS, cum : quadrati RS. Pa-
Titer viuerfaliter poterimus pronanciare. Efle fg-
&orem ad fpatium , vt factum fub quadrato R A,in
omnes fingulares partes adgregati pm:eﬁaqs RA,
A'S, vninsgradus inferioris poreftate fpiralis , ad t2-
les partes omninm fingularium partium poteftatis
adgregati RA, AS, vno gradu fuperioris potefta:
tefpiralis, quafc habeant ad ipfas, venumerusipr
rakis,ad nuncium binario anGum. PRO-
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PROPOSITIO XXII

COmnia [patiz fpiralia facceffiuc inferipta ingqmbuslbet cir-
culis fimul fumpta , cona cam quolibet fegmento fpati;
rewrlutionts awnitate matoris infCripto i infelbore , funt
2 tot integros circulos [¢¥oris quotus eff numerns [pa-
tiorum integrorum , conacum ipfo [eGore , vt numerus
aradus [piralis ad numerum binario anétum

IN {chematibus propofit. anteced. fupponamus
circulom radij AG, effe circulum circun feri-
prum {patio fpirali cuinfeumque reuplutionis, v. g.
tecund , ita vrintraipfum intelligendus fit circulus
primus circumfcriptus {patio prima reuolutionis: fit
cuam circulusradij A B, circumfcriptus (patio tor-
tiz revolutionis: & centro A, internallo quolibet
AE, intclligatur feor MAE, circumfcriptus
M AG, figmento fpatij tertiz reuolutionis. Dico
omnia {patia fpiralia {uccefliie (nempe in cafu no-
ftro prime, & fecundx reuclution s) vna cum feg-
mento MAG, cffe ad tot int g os circulos radij
AE, quotus eft numerus fpatiorum integrorum.,
( nempe in‘cafu noftro ad duos ) vna cum fectore
MAE, venumerus gradus fpiralis , ad numetum bia
Aar.0aucna.

Supponamas enim trilinerm fepe dictum CBA,
& C. cfleralis indolis, vt AB, fit xqualis AE, in
fpunabi, & BF, fitaq alis AG: item A D, {itzqua-

lis
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lis duabus circumferentijs radij AE, & CD, fit
aqualis circumferentiz E M. Facile patcbit, trian.
gulin CB D, aquale cffcfectori MA Ej & totum
crinhgilom C BA, xquale cfle dobus circplis radij
A E, & fectori MAE: item-ex propofit. anteced.
f-cile parcbie,in trilineo trilineum mixtum CGED,
aquale effein [pirali trilineo GME: & CB EC,
it trilineo, zquale elle MAG, infectori. Pariter
ad modum propofit. 18. patebit, {patium EB, in
trilineo zquale efe alijs duobus fpatijs fpiralibus ia-
clufisintra circulum radij AG,& alium ipfiinclufum
{licetenim{chema non exprimet, facile hocperci-
pietur i confideremus circolum.radij 4 G; inpra-
fenti gerere vicem circuli radij AM, in dictapro-
pofit. 18.) Quare manifefte patebit,, duos circtlos
radij AE, vna cumfectore AME, effead primam,
& lecendum {paciuo fpirale , vna cem fegmento
MAG, vrrriangulun. CE 4, ad cxceflum ipfius fu-
pratrilineum. Ne.Te ex Lepe dictis, vt numerus
gradus {piralis binario awrc:. s. ad numerum. Nempe
veeitcalis eircumferiptus primo fpativ ad ipfumo.
Quare conuertendo, patet propofitumn, Quod 8¢,

PROPOSITIO XXIII

St in fpatio anteced propofit. femidsametro minori limea in-

[ertbatur foEor § 4 X. Ert RIS, triinewm, excefis

- [e@arts matoris [epra fpatmum s ad S 11X, trihmeam,ex-

_eefur [pars] fupra munorem feltorem , pt excefSus faits
ub

. Spatiorum Menfiers, 845

[ub d ffeventiapoteSiatum R Ay eA S ¢infdem graaus
cum [piraliyin quadratum R Ay fupratales partes drffe-
rentia porcflatum R A, Sd, duplici gradu alusorum
poteState fpiralis , oua f¢ habeayt ad dictam dffexena
tan s vt mumerys (piralis ad eundem numerumbinaria
atélum, ad cxcefium pradicaram partinm differentie
poteftatum R A4, S A, duplict gradu altiorum poteflate
Jpiralis , fapra factum fub differentia poteflasuns R A,
AS s cunfdems gradus cum [piraliin quadratums S 4.

AEc r‘demonﬁratio erit fimilis tradite in pi-},:
i ‘P‘; ‘Cfoni3 qctixx ideo ex ipfa petenda eft. I
vt e, pendiadedudiain fch_ol., ewu{dem, po

S deducere etiam in prafenti. Verum ergo
ctiam
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etiam etit mme, efe in fpiral linear; » RIS, ad
SIX, vt RA, cum : RS, ad SA, cum ' Rs.
Item in fpirali quadratica, RIS, SIX, ¢qualiaefle.
Ecin alijs {piralibus poterimus forfitan reperire alig

compendia , qua leQor potetit propric Marte cx.
cogitare,

PROPOSITIO XXIV.

Primi coreals fpatium belicum cutufCungue gradus, ad ffa-
2ium belicum fecund circuls s et vt factum fub tal; paite
qguadratiradsy primi circulsy gua [z habeat ad 1pfam y vt
wumerus fpiralss, ad numerum bimayss auctum, €s* fiub
differentia poteflatum v adiorum prims ; €5 fecundicivcn-
b einfilem gradus cum Jprralss adl tales parses differentie
poteftatuin horum radiorym duplics gradu alesorum pote-
Jiate [piralis, que 12 babeans ad ipfam , vt wurmerus fpi-
ralis ad wnmeram binayiy anctum, Spatiwm evero fecun-
di civcuds ad Jpatusm sertium | eft wt facfum ex hoc [l
cundo facto , Gr ex diffiventia pateftatum radioram ter..
2 5 € fecunds circyl; eiuﬁz’cmgrm’w cum [pirats, ad fi-
wile factum fih Simils parte differcutie poteftatum: ra-
drorym [ecund) S@r tertij cirend, s duplici gradu altiorwm
Poteﬁ‘afe /ﬁim/t.r s &/ Sub dtjﬁrmtia radiorum prim’ ) &
Secund; ciyey, eisfAem gradus cum Spiraliy @ fic dein-

i reliquis.

S-lc Primuam fpatigm helicum ‘cuiufcunqne ora-
J dus AGH, PTimo cireqlo radj AH:

item

w .
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item fecundum {pacium HRPMH, cur fecundor
eirculoradij A M: itemrertium cum tertio circulo.

‘radij- AB. Dico primum {patium AGH, efls ad

fecundumdpatiom HR PMH, vt fakum {ub eali
partequadrati A H, qua (chabeatadipfum, venu-
merus fpiralis, ad numerum binario anGum, & fuby

differentiapoteftatum M A, AH, eiufdem gradus

cum {pirali, ad talem. partem d:ffcrentiz porefta-.
tn MA, AH,. duplii gradu alcic;fum potf;gu&
2 ) B
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{piralis, quefehabzancad iplam , ve numerus fpira-
lis ad numerumbinario a1%um. Spatiun fecunjum
ad fpatiam certium MNZLSBM, vt fatum fub
hnc fzcuado fadty, & fub diffzrentia poreftatum.
BA, AM, ciuldem gradus cum fpirali, ad f1 Gum
{ub i wili parce diffecentie potetatum BA, A M,
d-plici zrad raltiorum poteltace (piralis , & {ub dif-
ferentia porotatum M A, AH, eiufdem gradus
cunfpurali, Bficininfinicum. V.g. in fpirali Li-
neacentpri nam patium ad fecandam, ve fa&um
fub : q.drant AY, in HM, ad ! diffrentiz
cub. 1 v VM. Secaadum vero (patiumad
tercrr acric, ve totun fub ¢ diffsrencie cuboram
AH, aM, &{ub MB, ad f1&m (ub @ diffe-
reade cuboram AM, AB, & (b H M. In fpi-
rali quadratica, erit primam (patium ad fecandum,
vtfatamub » quadrati A H, indiff:rentiam qua-

dracorum AH, AM, ad * diffsrenciz quadrato

quadratorum AH, AM. Sacundum fpatium erit
ad rertinm, vt fa&um fuh 4:&a parte differentiz, &
fub diff=rentia quidratorun AB, AM, adfatum
fub : differennz quadrato quadratoram A M,
AB; &fubdiffer :n-ia quadratorum M A, AH; &
Beinalis Prinym entn fpatum AGH, ai fe-
cuadustfpatiam H R P M 1, habzt cacionem com-
’p@{"‘f““ e ratonz iplias ad primum circulum radij
) }.{; hu;ms’adfewﬂd‘lmcirculum radij AM; &
h’?‘,’us’a“.fecund“mff’adum- Primum [patium ad
Prium circulum ot vinumeras gradus ] piralts ad
: numes-

Spatiorsm Mmﬂtf;l‘i 85

namerum binarioau@um ex coroll.propofit.9. nem-

e vetalis pars quadrati A H, quz{e habeat ad ip-
fum., vt numeras {piralis ad numerum binario au-
¢um , ad ipfum quadratum AH. Circulus radij
AH, adcirculum radij A M, eft vt quadratum A H,
ad quadratum radij AM, Circulusradj AM, eft
ad fpatium fecundum helicum, quod comprehendit,
ex {chol 2. propofit. 19, vt fatam {ub quadrato
AM, indiftsrentiam poteftatum Ma, AH, ;:iul}

dem
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dem gradus cum {pirali, ad talem partein differentiz
poteltatum MaA, AH, duplici grads altiorum po.
teftate [piralis, que fe habeat ad iplam differentiam,
vt numerus fpiralis,ad numerum binario auctum. Er-
go primun fpatium helicum ad fecandum habet ra-
tionem compofitan ex o nnidus his rationibus. Sed
ex rationibus partis g 1ac-ari A H, qua fe habeat ad
iplam, vt numerus {pirai:s ad numerum binario au-
@um, ad quadraturn AH, & huoius ad quadratum
AM, componitur ratio pradi® partis quadrati
AH, ad quadratum AM. Ergo ratio primi fpatij
ad{ecundum, erittantum com pofita exratione di-
& partis quadrati 4 H, ad quadratum A M, & fa-
ctifub quadrato AM, in differentiar poteftatum
AM, AH, eiufdem gradus cumfpirali , ad parrem
differentiz poteftarum AM, AH, duplici grada
alriorum potcftate fpiralis, fe habentem ad diGam
differentiam, ve nunerns., piralis.ad numerum bina-
rioauctum. Sed ex di&is rationibus componitur ra-
tio facti fub dicta parce quadrati A H, in factums
fub. quadrato AM, in differentiam. potcftatum_
AM, AH, eiufdem gradus cum pirali, ad factum
fab quadrato AM, 1a dictam parcem differentie
potcltarum- AM, AH, duplici grada fuperiorym
poteftace {piralis.. Ergoprimum Tj patiumerit ad fe-

undum in prafata ragione, Sed cum in ambobus
terminis proportionis reperiatur quadraium A M,
fi poteftaces termmorum deprimancur , erit primum
fpatinin ad fecundum, w factum (itb dicra parequa-

o ' drag’
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drati AH, in differentiam poteftatum Ma, AH,
ciufdem gradus cim fpirali, zd fimilem partem dif-
ferentiz poreftatum AH, A M, duplici gradu {upe-
riorum poteftate [piiziis, Quod primo erat oftens
dendum_.,

Quod verd ratia fecundi fpanij ad tertium fit ea
qua fupra dicafuiz, probabitur feré eodem modo.
Namratio fecind: {patij ad tertinm componitur ex
rationeipfins adfc ¢ .ndum circulum ; huius ad rer-
tium 5 & tertij circult od terrium {patium , Ratiofe-
cundifpatij ad fecundum circulum ¢, vt pars diffe-
rentiz poteftacum AH; AM, duplici gradu {upe-
riorum poteftate fpiralis, fe habeps ad ipfam difte-
rentiam,ve numerus gradus fpiralis sd numerum bi-
narioauctum yad factum fub quadrato AM, indif-
tcrentiam poteftatum AM, AH, cinfdem gradus
cumf{pirali, ex fchol.2. propofit. t 5. Ratiocirculi ra-
dij AM, adcirculomradij AB, ft vt quadrarum
AM, ad quadratum AB. Ratio circoli ridy A B,
ad tertium fpativmeeft, vt factum [ub quadrato A B,
indifferentiam poteftatum A B, AM, einfdem ora.
dus cum fpirali, ad partem differcntiz poteftatum
A By AM, duplici gradu fu periorum poteftare {pira-
lis, fe habentem ad dictam differentiam , venumerus
sdnumerum binario auccum ex fchol. citat. Eigora.
1o fecund fpatijad tertic m comypornetur ex omnibus

ntecedenzibus ad omnia coafcgrentia: nempe erit,

vt fadum {ub omnibus antccedenuing ad factum

(hb__ onin;bus confequentibus. Sed tam in factoex
omnl-
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omrnibusanteccdenuibus, quam in factoex omnitus
confequeiitibusreperirvr facat m {t b quadratis AM,
AB. tiagean factem fubonnibus antecedenti-
bus, quam factum fub cmnibus confcquentibus de-
primatur > nen pe auferatur ab ipfis £cta fubque-
dratis AM, A D, nihilemines fervabitur eaden.
proportio. Eritcrgoa primoad vitimum, fecundum
fpatium ad tertivi fpativm, vt factum fub paree dif-
ferentiz poteftatum AH, A M, duplicigradu fupe-
riorum poteftare fpiralis, fc habente ad 1 pfam diffe-
rentiam, vt numerus {piralis ad numerum binario
auctum, & fub differentia poteftatum B4, AM,
ciufdem gradus cum fpirali, ad faGum fub parte fi-
mili prion differcntiz pote ftatum duplici gradu al-
tiorum {pirali,ipfarum BA, a M, & {ub differentia
poteflatim M4, AH, eiufdem gaadus cum fpiralis
Quedfecundo erat cftendendum.

SCHOLIVM

Etiam in prafenti haium preporticnum {unt re-
Qc.rlbi]ia compendia. Sed quia p: oportio {patiorum
{piralivm inter fe poteft cxpifcari incundivs exana-
lcgiarepertaintcr dicta {patia, & trilinea paraboli-
€4, ideohxc explicanda prius funt, pofteaipfa com-
Fsniis algnabimus.

PRO-
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PROPOSITIO XXV,

Siquvdlibet ex infinstis trilimess parabolicis fecetur linea bafi
parallela, &/ tam toto tridines, quams trilimeo ad cverticem
circumfCribantur triangula, Erit exceffus trianguls cir
exwmfCripts toto trilimeo fapra ipfum, ad exceSum triangulé
circamfCripti trilueeo ad ~verticem fapraipfum , vt pote-
$tas diametvitrilinei uno gradu altior poteflate trilmel,
ad fimilem poteStatem diametri trilines ad everticem .

Sto quodlibet trilineum parabolicum QXEZ,

cam fibi circumferipto triangula QEZ, &

fit duta XY, parallela bafi QX, & trilineo ad
verticem XEY, fit circumferiprum  triangulum
XEY . Dico {patium comprehenfum a rea , &
curua QE, effe ad fpatium comprehenfum i reQa,
&curva X E, vepoteftas ZE, vnogradualtior po-
teltate trilinei ad (imilem poteftatem Y E. V. g,
inquadratico, vt cubus, adcubum. In cubico, vt
quadratoquadratum ad quadratoquadratum, & fic
in infinitum. Hec propofitio oftenfa fuic in fchol.
pri. propofit.3. lib.pri. de Infinit, Parab. exeoquod
trilinea fintgiufdem rationis, Cum ergo candem..
habeat rationem tam triangulum ad triangulum,
q-amtrilineum ad trilineum, quam exceflus triane
guli fupratrilineum, ad exceflum trianguli fupra tri-
ineum 5 & triangulum QEZ, fit ad triangulum
XEY, vtpoteftas ZE, yno gradu altior poteftate

‘ M uili-



90 " D Infinitorum Splyalomm

trilinéi ad fighilem poteftatem EY (quiahxcratio
componitu{ex ratione QZ, ad XY ; nempe ex ra-
tione poteftatis Z E, einfdem gradus cumtrilineo,
ad fimilem potcftatem EY, & exratione ZE, ad
EY: quzduzcomponunt rationem poteftatis E Z,
vno gradu altioris poteftate trilinei , ad fimilem
poteltatem EY ;) erit etiam exceflus trianguli
QE 2, fupra fuum trilineum, ad exccflumtriangu-
li XEY, fuprafuumerilineum, vepoteftas ZE»
vno gradu aleior poteftate trilinei, ad fimilem pote-
ftatem EY. Quod &c.

SCHOLIVM

Deducemus ergo dividendo , effe fpatinm.
QEX Q. adfparium XEX, vt differentia pote-
ftium ZE, €Y, vocgrads [ periorum potcltate
wilinei, ad fimilem petettatem TY, Quod fiice-
rum dacta 1T, poraliela XY, fisr erianguloms
1ET; eritexceflus X EL, adexcefiim LEL, vt
POCC&JS YE’ vn(}gra{{u al[io; Pf‘v[:’”’ <TCI!i,l“]Ci: ad
fimilem poteftatem ET. Er dindoado, erit ex-
ceffus XEIX, ad TEI, vt differentia poteftazum
ditum YE, ET, ad fimilem poteftatem ET.
Erit ergo etiam fparitm QEXQ, ad fpariun.”
XEIX, vedifferentiapotcftitam ZF, EY, yno
gradn altiorum potc ftatecrilinei, ad differenciam fi-
milium poteftatum YE, ET.

§i crgo {upponamus QEZ, effle trilineum pa-

o rabo-
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rabolicum quaduaticup , & ET, TY, YZ,
else zquales ; quia EY, cft dupla ET,
ergo cubus ET, erit ad cubum EY, vt 1. ad
8.8& ad differentiam cuborum,vt 1.2d 7. Ergo etiam
{patium IEI, eritad fpatium XEIX, vt t.ad 7,
Pariter , quia ZE, eft fefquialtera EY, erit ejus
cubys 27; & differentia cuborum EY, EZ, i,
Ergodifferentia cuborum EY, ET, eritad diff>.
reatiameuborym EY, EZ, vt 7.ad 19. & in ea-
dem ratione eric fpatium XE !X, ad fpatium
QEXQ. Et eodem modo quadruplicata E T,
quintuplicata &e. reperiremus fpatium QEXQ,
efle ad immediate maius, vt 19.ad 37. Hocadim.
' M 2 media-



mediate mffiis ve 37. ad 61. &c. Vade dinidendo
colligeredfus efle 1EI, adexceflam X ¥ 1. fipra
ipfum, vt 1.ad 6. fpatium X E1 X, adex-e(imipa-
tij QEXQ, fupra ipfum, vt 6.ad 12. QEX 1,
ad exceflum immediate fuperiotis {upra ipfum, ve
12, ad 18, & fic in infinitum avgendo confequens
fenario.

Sed fupponamus QEZ, effe trilineum parabo-
licum cubicum, & quadratum Y E, duplum efles
g‘uadrati ET; quadratum ZE, eiustripium, &c.
Quia ergo quadratum YE, duplum eft quadrati
ET, fifupponamus quadratum E T, effevnitatem,
eritquadratum Y E. 2. & quia quadratoquadratum
oritur ex multiplicatione quadrati in feipfum, erit
quadratoquadratum EY, 4. Erit ergo quadrato-
quadratam Y E, ad quadratoquadrarum ET, ve
4. ad 1, &diuidendo, vt 3.ad 1. Eric ergo fpatium
XEIX, ad 1EI, vt 3.ad 1.ftem.q oniam quadra-
tum ZE,eft 3. & quadratoquadratum Z E, 9.¢€rit
differentia quadratoqnadratorum ZE, EY, 5. Erit
ergofpatium QEXQ, ad {patium X EIX, vt 5.
ad 3. Quodfiquadrauym E I, intelligeretur qua-
druplicatum, adeo vt eins quadratoquadratum effet
16, & intelligerentur anda omaia; ellec fpatium,
immediate maius, ad fparium QEXQ, ve7.ads.
& fic in infinitum fecundum progreﬁi‘onem numens
rorumimparium al vaitate procedentium, Dividen-
do ergo , erit fparium 1E L, ad exceffum {patij
XEIX, fipraipfum, vt 1. ad 2, {patium vero

o - XEIX,
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X EIX, erir ad exceflum fparij QEXQ, fupra
iplum, vt 3.ad 2. Ipfumvero QEXQ, adexcef-
{fum immediate maioris fupraipfum, vt 5. ad 2. &
ficin infinitum, ita vt omnia antecedencia contine-
antferiem imparium incipientium ab vnitate, con-
fequens vero fit femper binarium, L3
‘Hisexplicatis, fupponamus diametrum Z E, tri-
linei zqualem effe AB, femidiametrq circuli dia-
gra@maris propofit. 34. Y E, intrilineoipfi AM,
incirculo, & T E, in trilineo zqualem AH, in
fpirali, & Z Q, bafimtrilinei zqualem tot circum.
ferentjs FDCB, quotus cft numerus reuolutio-
nem, v. g.in cafs noftro tribus. Ergo ex propofic,

17,



17.fpatiumin trilineo QEX Q, eft 2quale infpi-
rali tertio fpatio MNLSBM : item {patiunc
XEIX, in trilineo 2quale fecundo fpatio fpirali
HRPMH: item {patium in trilineo 1E1, eritex
Propofit; 9. xquale primo fpatiofpirali AGHA.
Ergo candem proporrionem habebunt fpatia helica
ad inuicem, quam habene predi@a fpatia in trili-
nco. Cum :rgo ynjgerfaliter fint in trilineo {pa.
tum pumu ad fecundum, vt potcltas diamet{:i ip-
. us

Spatiorim Menfura . o5
fius fcilicet ET, vno gradualtior potetgte trilingj
ad differentiam poteftatvm Gimilium iplitw, ET,
EY, diametri fecundi {patij; & vt {ecundum {pa.
tiumad tertium , fic hee differentiaad fimilem diffe.
rentiam poteftatum EY, EZ; & fic ininfinitum s
ficin {pirali, eritgeneraliter primum fpatium ad fe-
cundum, vt poteltas A H, radij primicirculi duplo
gradu altior poteftate (piralis (‘gradus enim trilinei
fuperat gradum fpiralis vnitate ) ad differentiam
poteftatum AH, radij primicirculi, & AM, ra-
dij fecundicirculi, Sccundum verd fpatium erit ad
tertium , vt dicta differentia ad fimilem differentiam
radioum AM, AB. Etfic in infinittm. Immo
ca compendia, quzin trilineis quadratico , & cubi-
co collecta fucrunc, poteruntetiam colligiin fpirali
lineari , & quadratica, fed hzc in duabus fequen-
tibus propofit. colligentur ex alibi 4 nobis dj.
dis. |

PROPOSITIO XXVIL

T# fpirals hiseari primi crculi (asium beticam ad fpatium
helscum fecundy circuli | erst vt tertia pars quadyati
radyj primi cireuls | ad recEangulum fub radio prims ¢+
Secundicoveadi y vna cam tertia parte quadrat excefSus
radij frcundicircnls fupraradiwm prims., Spatium cvea
10 fecunds circuli ad foatium tertum | evit cot diggum
Confequens ad rectangulum fubradso fe:undiy & teri

cwm
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cum tersigharte quadrati differentia horwm radiorum, ¢
[ic dein.eps in religuis.

Zc propofitioijfdem terminis, & medijs pro-
batur 3 Cavalerio inlib.6. Geomet. Ind. pro-

pofit. 19. fed nos ipfam oftendemus ex proprijs
oftenfis. Supponamus ergo vt in propofit. 24. efie
fpatia, & circulos. Dico primum fpatium AGH,
efle ad fecundum fpatium HRPMH , vt tertia
parsquadrati AH, ad retangulum MAH, cum
tertia parte quadrati HM. Item fecundum fpa-
tium dictum ad tertium MNZ S BM, vt reftan-
gulum MAH, cum tertia parte quadrati HM,
ad retangulum B A M, cum tertia partequadratt
M B, &ficinalijs. Etenim{patium AGH, cfteX
coroll. propofit. 7. % circuliradij AH, nempe eft
ad ipfam, vt § quadrati AH, ad quadratum A H:
Circulusradij AH, eftad circulumradij AM, Vt
quadratum A H, ad quadratum A M. CirculuS
radij AM, eft ad fecundum fpatium , quod claudits
ex {chol. 3. propofit, 17. vt quadratum A M, ad re-
¢tangulum M A 4, vna cum tertia parte quadratl
HM. Ergoex aquali, erit primum {patium ad fe-
cundum , vt : quudrati AH, ad re&angU1um
MAH, vna cum ; quadrati HM, Pariter con-
uertendo, eft {ecundum fpatium ad fecundum cit-
wlu}n; vt rectapgulum M AH, vna cum ; qua-
dratt M ad quadratum AM . Circulus radij
AM,; eft ad cireulum radij AB, vt quadrgtum,a

M,

Spalnrum Menfowa: ’”

AM, ad quadrarum A B. Circulus radij A B, eft
exdicto fcholio, ad tertium [patium , vt quadratum
BA, adje&angulnrm BAM, cam }'quadrati BM.
Ergo rurfum ex quali, erit fecond- m fpativm ad
tertium, vere@angulom MAH, cum @ quadradi
MH . ad re&angulum BAM, cum ' quadrati

MB. Sic difeurreretur in carcris . Quare patet
propofitum .

N SCHO-
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5CHOLIVM

Colligemus ergo in numeris, effe primum fpa-
tiumad fecundum, vt 1.ad 7. fecundum ad tertium
vt 7.ad 19. tertivm ad quartumve 19. ad 37, Hocad
quintum vt 37. ad 61. & fic difcurrendo . Cum
enim fit primum {patium ad fecundum, vt * qua-
drati AH, ad re@tangulum MAH, cum : qua-
drati HM: fupponamus AH, efle 3. Ergo M A,
erit 6. quadratum AH, erit 9. cius ¢ 3. retan.
gulum MAH, erir 18, ! quadrati M H, erit 3.
Ergoprimum fpatium ad fecundumerit,ve 3.ad 2 1.
nempeve 1. ad 7. IremreGargulum BA M, cum
* quadrati M B, erit 7. Ergo fecundum fpatium
critad tertivm vt 21. ad §7. nempe vt 7. ad 19. &
fic difcurrendo in al'j., Dinidendo ergo erit pri-
mum {pativm ad differcntiam interipfum , & fecun-
dvm, vt 1. ad 6. Secundum ad differentiam inter
tplum, & tertium , ve 6. ad 12. & fic difcurrendo
aqgendofemperconfcquensfenario. ’

~ PROPOSITIO XXVIL

T foiral, guadraticy . primiciresli fpatium belicum ad fpa.
tam beacum fecundrcireali eric, v ! quadrati radif
Proms cireuli, ad rec angulum faub boc , @ fecundi circu-
boadin wnagum grnadrat differentiae born radso-
™, Spativis et fécmxde ad fpatiwm tertsf ,fﬁ it ut

o Heain

 Spatiorum Menfure. 99

. diZum confequens yad re@ anguium Subtvadifs fecunds,
@ sert s vnacum } quadvats dﬁre;%.wrm, &
Jfic deinceps mreliquas, L

SVpponm;us- omnia, que in fehemate fiiperio-
H , fed fpatia effe fpiralis quadraticz.. Dico.
primum fpacivm ad fecundnm effe, ve :
AH, ad re@angolum MAH, em '

HM'. Secundu

quadratic
quadrati

m ad tersium 5 vt reGangulum..

N 2

MAR,
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MAH, cfm ! quadrati HM, ad reGangulum
BAM, eim ! quadrati MB. Et fic in reliquis.
Hzc propofitio probabitur eodem modo , quo pro-
bata fu'tfup.rior, & exijfdem locis . Spatium enim
AGH, circuli radij AH, eft, ex coroll. propofit.
9. :nempe eftadpfum, vt ! quadrati AH, ad
quadratum AH. Circulusradij AH, eftad circu-
limradj A M, vt quadrarum AH, ad quadratum
AM. Hic eft ad (ecundum fpatium , ex [chol. 3.
propofit. 17. vt quadratum A M, ad rc&angulul}l
M AH, cum ! qradiati HM. Ergoex zquali, erit
pumum fpatium ad fecundum, vt ! quadrat AH, ad
rcéang lam M A H, cum  quadrati H M. Eodem
modo demonftrabitur ¢flz fecundum fpatium ad
tertium , vt rectangalom MAH, cum ! quadrad
HM, ad reftangulum BAM,; cum dimidio qua-
drati M B. Etficinalijs.

SCHOLIVM L

Sed ad aflignandas in numeris horum fpatiorum
rationes, wagis inferuiet fequens regula. Nempe
primun {patium, el ad fecundum, vequadratum
radij primi circuli, ad quadrata iplus , & radij {e-
cundi. Secundunadrertium; vehecquadrata, ad
qu drata radioram fecundi, & terrij. Ec fic dein-
ceps. %"d"@roregulaiﬁtvem, patcts Quia, vt
dimdivm od dimidium , fic duplum ad duplum-.
Duplum autem tectanguli MAH, & } qu;;il_rlati

‘ 3
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MH, erunt quaa’rata‘M A, AH ( Q’Jg.' duo re@an-
gula MAH, faciunr duo re@angula MBS, & duo
‘quadrata AH; & dvorcétangala MHA | cum qua-
dratis AH, HM, faciunt quadratum MA:) &du-
plum retang:li BAM, & * quadrati M B, faciunc
quadrata BA, AM,

In numeris ergo adinueniemus,, effe primum {pa-
tium ad fecunduur, ve «. ad 3. Secuadum ad rer-
tium, vt 3.ad 5. & fic in infinitum [.cundum pro-
greffionem numerotum imparium ab vaitate inclu-
fiu¢ procedentium (quadrataenim AH, A M, AB,
funtex genefi {piraliumiaicio explicara 1. 2. 3. &c.)
Diuidendoergo erit primim (pacium; ad diff.ren-
tiaminteripfum, & fecundum, vt 1. ad ». Secun-
dum ad differentiam inter ipfum, & tertinm, vt 3. ad
2. & ficinfinitum.

SCHOLIVM II

Iis expletis,qua ad {patiorum kelicum menfuram
pertinent, in propofit. 2 1. lib. 6. citat. Gom. Indi.
pergit Caualerius confidzrare proportiones repertas
inter cylindros, cylindricos, & conicos fupér Cir-
culis, & {patijs fpiralibus exiftentes. Nonergorem
1ngratan leQori fore arbitramur, fi & nosin fpatijs
infinitarum fpiraliom exequemar illad id-m, quod
Caualeriusin fpatijs vnins dumraxar linear.s |, piralis
adimpleuiz. Sed antequam hoc aggrediamur debe-
mus fuppnere illud idenn, quod ipfemetin didtas

pro-
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propofit. 203 ex{parfim probatis in fua geometria,
deducit ANimirum. Quod ff expomatur Jeraes fpiralum,
€ circulsrum deincops & primis 5 in Jpatifs vero (b ﬁo!.
ralibus y @/ rvolutss ycylndricy @ conicitn ¢ tlein alsitn-
dine fantes intelligantur conflituti tamanara in bafibus , i-
militer €& in circulis conStitnti effe colindsici y (B coniintel
ligantur: cylindyiinter f€, &or cylindyics pariter inter [¢ , fi
we ad cylindros comparati, fiune coniinter o, @/ conictinter
S foue ad conos comparatieandem rationem, guam bafes ba-
bebunt . Huiufce aflerti fabiungit Caualerius proba-
tionem inquiens. Patet hec propofitio, nam cylmdrici,
&° contct 1n eadems altitudime conflstuti famt inter [o, vt ba-
Sfis: fant antens pradiia folida per confiruSionens imeadens
altitwdmne pofita, ergoernnt inser e , vt ipfe bafes 5 'V'ocgn-
tur anterm cylindri , &/ cylindrici, nec non conici einfdem
mwmers cum (patijsyquibus infiftunt , idest primus cylndrus,
evel conus , qus eff 1a primo circuly , fecundus cylindrus, vel
conus y qureft in fecunds circuly tamquam in bafi s primus
eylindricus , rvel conicas , qui e[t in JSpatiobelico primi cxrfull
tamquans in baff , fecundus cybindricus , el conicus, quf'e&
in [patio f¢cundj circiliy (o0 fic deinceps . Hac Canaleriuse
Quibus confequenter ad noftram doctrinam adden-
dum videtur, non {olum cylindros , conos > cylindri-
€os, conicos , primos, fecundos., tertios, &c. fore

nuncupandos fecundum numerum, a que dénomi-

nanur circuli, & { patia fuper quibus infiftunt, fed
€tiam primi, fecundi , tertij gradus, &e. {ccundum
quod {patiaipfamet fung vel linearia, vel quadratica,,
wel cubica, &c. His explicatis fit.

| o PRo-
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PROPOSITIO XXVHL

Primus cylindricus ad primum conicum cutufcungue gradus
efts vt triplus mumerus (piralis fenario ancus , ad nume

rm /Ptmlu .

Sto in fchem. fpiralium, fparium primum helis
cum AGH, cum fibi circumferipto primo
circulo radij AH, & fupercirculo intelligamus cy-
lindrum,, fupervero fpatio fpirali conicum eiufdem
alditvdinis cum cylindro . Dico cylindrum effe ad
conicum, vecriplus numerus gradus fpiralisfenario
auctus , ad nucerum fpicalis. V. g. in lineari, vt o,
ad 1. In quadratica,ve 12.ad 2,10 cubica,vt 15. ad
3. & fic in infinitun, augendo femper antecedens
ternario,confequens vero vnitate.

Nam,ex coroll, propofit. g, cylindrus fuper circu-
lo, ad cylindricum fuper fpario einfdem alticudinis
(quiafrncvebafes) cft, ve numerus gradus fpiralis
binario au¢tus, ad uwmerum; nempe ve triplusad
trip'umsfulicet vetriplus numerus fenario au@us ad
tnpluoinumerum . Ergo erit ad conieum cylin-

7
drici,vetriplus numerus{enario aucus,ad numeram-

Quod eratoltendendum .

PRO-
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PROPOSITIO XXIX.

(plindras fuper circulo , ad comleum eiufdem altitudinis com
ipfo exsfentem fuper quolibet aliorum foatiorum & prime
cumfCunque graa’u:,qnod compre/ymdit. Eritvel vt fa-
EZum [ub triplo quadrato radsf ipfiusin differentiam pote-
Satumipfius , ¢ radsj circnls conitate mineris : cvel vt

" faltum [fubquadratoipfius, <> fub tripla differentia di-
4, ad partem differentie poteflatum radiy ipfiusy &/
civculi cumitate wanoris duphcs gradu altiorum poteflate

 fpiralss , fe habentém adpfam , cvt numerns gradus [pi

" ralis, ad numerum binario autum . ’

Sto in {chemat. eodem quilibet circulus radij
E A B; circemferipus cuilibet fpatio MZ ,BM,
cuivfcunque numeri d primo , & cuiufcunque gra-
dus,&efto A M, radiuscirculi vnius numeri infe-
rioris. Dico cy'indram fiper circulo radij AB,
eflz ad conicum ciuflem alutudinis exiftentem {u-
per fpatio MNZSBM, vel ve facum fub triplo
qradrato AB, & fub differentia poteftsrum BA,
A L\f‘, eiufdem gradus CUm fpirali H vel vt fa&,lm ﬁ}b
quadrato AB, & fub rripla diga d'fftentia,ad par-
temdifferentiz potcftatum B A, AM, duplici gra-
du altiorum portcitare gradus {piralis fe habentem
od differeatiam, ve numerus {piralis, ad numerun
binario auGum. V. g.1n {pieali lineari , erit cylin-
drus ad conicum , vel vefadum {ub quadrato triplo

AB,

Spacioruen HMetfars;. (.5

AB, in BM: velvrfa@um fubquadrato AB, in
triplam BM, ad | dfferentiz cuborum a B, A M.
tirquadratica veroerit, vel vefa&um { bquadrarg
triplo ‘A B, indifferentiam quadratorum AB, 4Mge
v'cl vefa&mn (b quadrato A B, intriplam diff.ien-
tiuli quadratoram AB, AM, ad : differentiz
2}.gd»awqu;zdratorum AB, AM. Et fic in,
Y N '

Quoniam enimlex (chol, 2. propofit. 17. circulus

) 0  ndi
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radij AB, eftadfpatium MNLSBM, quod.m-
cludit, vfa@um fubquadrato BA, in dxﬂ"erentlarp
poteftaum BA, AM, eiufdem gradus cum (pi.
rali, ad talem partem d'flerentiz poteftatum B A,
A M, duplicigradu altiorum poteftate fpiralis, quz
{e habearad talem differentiam , vt numerus [piralis
ad numerum {piralis binario auGum; ergo etiam cy-
lindrus fuper circulo exiftens, erit ad cylindricum
fuper fpatio cxiftentem eiufdem cum ipfo altitudi-
nis, in dicta ratione; feu vt triplum ad triplum..
Nempe cylindrus eritad cylindricum, vt faGum fub
triploquadrato A B, indidam differentiam pote-
ftaum BA, AM, eiefden graduscum fpirali, ad
tripl'cem partem differentia poteftacum BA, AM,
cuphcigradu altioium poteftate fpiralis , {e haben-
tcm zd dictaw d:fferentiam,, ve nemerus fpiralis ad
rumerun. biraroau@tum. Ergo cylindrus ad coni-
cum ¢yl ncricy, crity ve factum {ub triplo quadra-
to BA, inc Gon differentiam, ad partem differen-
tix poteflatum BA, A M, duplici gradualtiorum
peteftate fpiralis fc habentem ad iplam , venumerus
acaemeium Linario au@um. Frgo patet primum.
Cum verd facum fub t1.ploguadrato A B, ind ff.-
reauam poteftatum BA, AM, ciufdem gradus
cum fpirali, fir zquale faco fib quadrato BA, in
Uiplam diGtam differcntiam poreftatum BA, AM,

3‘ t{dem gradus cum {pirali 5 patcbic etiam fecun-
um—-! .

SCHO-

‘;

v Spatiorum Menfura , |

SCHOLIVM

167

Verum, quoniam infpiralibus lineari, & q&édrii

ticaalignace fuerune

hinc eft quod pro ip
sspropolisonc,

peculiares rationes ad fpatia;

fis tradead:e funt duze pasticula-

o

PRO-
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PROPOSITIO XXX.

In [pirali lineari, erit cylindrus ad conicum vt in Antecee
dents propofitsone o vt triphum quadratumradiy B A, ad
relangulnm BAM, com § quadrats BM.

P"-opoﬁtio hec patebit faciliter , quia cum ex
(chal, 3. citat. propofit. 17. fit etiam circulus
ad fpasiun, ve quadratum BA, ad retangulum
B+ M, cam ! quadrati BM ; vel vt triplum,
ad viplum ; nempevetriplum quadratum BA, ad
tri,lim re@angulom BAM, cum quadrato BM:
dif uirendo ad modum propofic. anteced: conclu-
detur propofitume.

PROPOSITIO XXXI.

In fpirals quadratica, erit cylmdvus ad ecnicum |t tripl u

quadratum B A, ad relangulum B AM, 4 ;
quadrati BM , :

P?(opoﬁrfo patebit ex codem fcholio cir. difcur-
& wendofuperiorumadinttar,

- SCHOLIVM

) Poffct forfitan le@orin operibus eximij Torricel-
lj+eifacs cogitare, analogiam, quam ipfemetalli-
‘ : gnault

" Spatigyum Menfurs, * 109
gnauit in propofitione 17, dedemen.}farabolx,in-
werparabolam quadiaticam, & fpirakem linearcm,
extendi, fuo modo,ad infinitas parabolas, & ad in-
finitas {pirales. Quia ver6 etiam nos hanc remali-
quando contemplari fuimus, & agnouimus hujufce
aflerti falficem; ideo determinanimus in hac materia
quid nobis occurreric, reanifeitare.,

Torricellius ergoin l-oco citato, fupponens AC,
in diagram. fequ-nt. cfle radinm primi circuli cir-
cumfcripti priwo fpazio pirli AGCA; ABC,
effe parabolam quadrat:cam cuts bafiseadem AC,
diameter OB; A E, cfleipian pirabolamtangen-
tem; & CE, eflc parallelam O B: probauit ex-
ceflum trianguli AEC, [iper parabola ABC, 2-
qualem effe exceflii circuli {uper f] patio; & confz-
qeenter parabolam ABC, zqualem fore fpario
AGCA. Quodquemedocunque probet Torricel-
livs, ipfum ficoftendemus. OB, occurrat AE, in
M. trgo ex propoflit. 33. prim. conic. MO, e'it

~dupla BO: &confequenter EC, dupla M O, erie

quadrupla BO. Cum ergo paraliclogrammum du.
plumtrianguli A E C, effer quadruplum parallcio.
grammt circum{cripti parabola ; erie triangulim.,
AEC, parallelogrammi circomfcripti parabole
duplom; nempe ecit ad ipfum , vt 6. ad 3. Sed cim
cx quadratyra parabo)e quadraticz ab innumeris
propemodum affignata , & etiam 2 nob:s nouiter
duobus modis in mifcellapeo noftro hyperbolico,
& pagahalico, in fchol. 1, propofit. 26. & in fchol. 1.

pro-
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propofit. 28. fit parallelogrammum parabole eir-
cumf{criptuntad ipfam , ve 3.ad 2 Ergo etiam trian-
gulum A EC, eritadparabolam ABC, exzqta-
li,vt 6.ad 2.fell, vt 3.ad 22 & ad exceffum iplus
fupra parabolam, vt 3. ad 2. Quarationes funcil
le, quashabet circulus ad exceffum, & ad fpatium
{pirale , vtapparet ex propofit. 9. & ex cius corol
lario.

Poflet ergo quifpiam ex his cogitare , analogiam
prefentem perpetuam efle in alijs {piralibus, & ins
alijs parabolis, ita vt fecundum fpatium fpirale,nem-
pe quadraticumn, & exceffus quadraticus, fintzqua-
les parabola cubicz, & exceflui trianguli AEC,
{upraipfam: & ficdeinceps. Sed quihec arbitrare-
tur oftendere , deciperetur vtique, quia hoc falfum
eflein pofterum manifeftabimus. Sed vtle&or per-
cipiat, qua dicturi fumus, debet quandam dotiri-
nam propofit.  o. citati mifcellanei petere, in qua
demonftravimas. Quod. Si in qualibet infinito-
rum parabolarum fumatur aliquod pun@urm, & quo
ad diametrum recta ordinatimapplicetur, diameter-
que itd producatur , vt pars extra parabolam fic ad
partem diametri ab{ciffam ab ordinatim applicata
verius verticem , vt numerus parabole vnitate mi-
nuwsad vnitatem. Re@a linea, qua abextremita-
te inucnez linex ducitur ad illud punc@um , quod
fqmp;um fuerat, parabolam continget. Qux om-
le.::; 3& é‘l.mifgnam, nifiquod fx AE, contingat pz-

qHacratcam, MO, ericdupla © B: Sicu-

bicam,
7

Spatiormm Menfara. u 0w

bicam, erit MO, tripla OB: fiquadratoquadra-
tcam, triplam: & fic deinceps . Ve MO, fic ad
O B, vtnumerus parabola ad vnitatem. Hzcin di.
Cta propdfir. probantur: videatipfa ledor 1 dicto

loco. Sedex hiseritnobis,

PRO:
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PR(L)POSITIO XXXII.

8i in qualibet infinitarum parabolarum ducatnr ordinatim
applicata ad diametrum, &/ ab vna extremitate ordi-
natim applicate ducatur tangens parabolamyab alterave-
v3 extremtate ducatur parallels diametrs Triangulum
ab bis, @&/ abordsnatim applicata formatum , erit adpi.
rabolam , cvt numerns parabole acceptues [ecundum nu-
meruns parabole cvmitate awsEum 5 ad nupserum pari-

bole

N fchemate fuperiori efto quelibet parabola
ABC, cuiusordinatimapplicata ad diametrum

O B, fitipfa AC, AF, firtangens, & CE, fit pa-
rallela diametro OB. Dico triarg:lum AEC,
cfle ad parabslam A BC, venvmerw . paraboly ac-
ceptus fecundum numerum voitate auétum, ad ou-
merum. V.g.in parabola quadratica, vt 6. ad 2.
feti, ve 3.ad 1. In cubca, vt 12, ad 3. feu ve 4
ad 1.& fic ininfinitum. Occurrat OB, 1pfi A E,
in M. Eigocxciratapropofic. yo. Mifcellanei hy-
perbolici, & parabolici, erit MO, ad OB, vt
rumerus parabolz ad vaitatem . Ergo CE, dupla
MO, eritad B O, vt duplus numerus parabola ad
vnitatem. Ergo triangulum A EC, ent ad paral-
Iclograwmum circumicriptum parsbele ABGC, ve
numerus parabole ad vnitatem ; nempe, vt nuwe-
rus pafﬁbOl&’ acce prus fecundum nuncerum vaitate

T autum

Spaiormp Mevfrs., 1{]

e s

.audum, ad numerum vnitate auéum : Sed ex qua-
diatura infinitarum parabolarum affignata cx Caua-

Jerioin propofit.t. ib. 1. de infinic. parab. eft paral-

lclegrammum circumfcriptum parabolz ad iplam,

vt nemerus parabolx vnitate auctus ad numerum

paravole. krgoexaquali,erittriiangulum AEC,

ad paiabolam A BC, vt numerus parabolz a{cceptus
e e e e -- E I) ecun-
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fecundum numerum parabolx vnitate auétum ad
numerur parabole. Quod &e.

SCHOLIVM

Erirergo per conuerfienemrationis, triangolum
ad exceflum ipfins fupra parabolam, vt dius nume-
rus parabolx acceptusfecundum numerum parabo-
1 vnitate an@tum , ad numerum parabolz acceptum
fecundum nuwmwerum parabolz. Vel darius, erit tri-
angulum ad parabolam , vt numerns parabole vni-
tateauctus , ad vaitatem ; nempe in quadratica , vt
3.ad 1.incubica, vt 4.ad 1. & ficdcinceps. Etad
exceflum trianguli fupra parabolam, vt dicus nu-
merus parabole vnitate -auctus, ad numeram para-
bole. Nempein quadratica,vt3, ad 2. In cubica, vt
4.ad 3. Etficin infinitum,

Non ergo feruawnranalogia inter infinitas para-
bolas, & infinitas pirales. Namvtique eftrziangu-
lumad parabolam quadraticam , & ad exceflum ip-
fins fupra parabolam, vt primus circulus circumn{cri-
prusipatio fpiralilineari ad fum fpatium, & ad ex-
cclluwn fupraipfum; atnonficeftinalijs: fedin fpi-
‘fali quadratica,eft ex propofit. 9. & excius corolla-
¥io,circulus ad fpatium,vr 4.ad 2. & non, vt 4. ad
L. vt wriangulum ad trilineum cubicum ; & fic in
alijs. : ,

- Sed vnum adnimaduertetur yquod equidem haud
~fggmgndut{x videtur, &elt, qued ineadem T&{tidn'c
o und

.. Spatworhin Menfipa, R131

funt in qualiber parabola, triangulum AEC, ad
parabolam ABC, & parallelogrammum femi pa-
rabole OBC, circumfcriptumad trilineum, quod
et exceffus parallclogrammi fupra femiparabolam.

Nam vtrumque eft ad vtrumque, vt numerus para-
bolz vnitateauctus ad numerom parabole. Pariter
in eadem ratione func triangulum AEC, adex.
ceffum fui fupra parabolam, & parallelogrammum
femiparabol circumfcriptum ad ipfam ; nempe,, vt
numerus parabolz vnitate auctus ad numerum.

DIGRESSIO.

Dumhzc, quz fcripfimus fub pralo effent, ac-
cepimus epiftolas A nobiliffimo Geometra Petro Pa-
relo Carauaggio Mediolanenfi, ac Mediolani com-
morante, ad nostralmiflas, daras fobdic 21. lulyj
anni prafentis 1660. in quibys ( prius 4 nobis de
{ubiecto noftrz impreffionis monitus ) fic loqueba-
tur. Fedoperla fiz , che poe al Torchio vnoperadelle ig-
fruite fpirals, Joeredo, che V. R. hanerd notitra delle opere
de Guo: Valbfio slampate iu Oxonis.,, che argomenta con il
methodo de gl mfmins, e parla delle fpirals . Bis auditis,cc~
gitabamus Vuallifium nobss priviffe, acopufculum
poltrum de Infinicis fpiralibus ad oleuar, pi perque
demittendum . Porrd libro Vualliflij fruftra apud
bibliopolas , aut alios Venetijs quelico, confugimus,
ad Excellentiffimum Andream Morettum Parauij,
HWacmangntem,; iplum rogantes;,opuspraedictum,

, bz apud.
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apud ipfum effet,, nobis accommodare . Nec eua-
nuit {pessnoftra . Ille etenim Excellentiffimus vir
fumma, quapollet humanitate , vota noftra exple-
it,, librumque abipfo mutuo recepimus. Quo vix
infpeto, fhatim occurrit nobis trattazus de fectioni-
bus conicis, &c. protinufque obferuauimus in ipfa
dedicatione afferri validiffimumn teftimonium pro ig-
divifibilibas. Itamamqueait. Opes ipfam quod atts-
net s videbitis me flatim :L mitio (anillerss Methodum in-
diwsfibilinm quiafiiam 4 Geometris paffim receptam tam huic,
guam tralt atus fequents { qui buicgemellus eff ) fubfternere
&°c. Audi Tacquet, & amplius noli de indinifibili-
busiudicare, Methodus namqueilla indinifibilium,
quam prolegitima , ac geometrica admittendam nonexffi-
mas , A geometris paffim recipitur. Define quelo,
adducendo argumentationis per indiuifibilia exem-
plufn,cxdamare. Quen conyincat t§thec ratiocinatio
Naiuxea VaalliGun (qui plaribus in locis perho-
norifice 2 indiuiGbilibus loquitur) conuincit pal-
fin geoveiras. ' 7

Opus ergo Vuallifij percurreates, animaduerti-
mu: 1plan aano 1656. circa aliquot laborafle, circa
que Caualerius in exercitationtbus geomericis
1647. & nos in opere de infinitis parabolis anno
1659, Sed non penituit illa , quamuis ipfo pofte-
riores , eualgatly : namque procedimus metho-
do 3 (ua rotaliter dinerfa ; & iuxta nobis connatu-
rale, gff)metfica geometrice pertractanimus.

Porrd valde gauifi fumus dum infpeximus, infi-

nias

Spatiorum Menfura . 17
nitas fpirales ab illo acutiffimo viro explanatas,
diverfiflimas fore toto czlo ab ijs y qugs nos me-
ditati eramus. In fcholio etenim {ibnexo propo-
fi. 45. Arithmetice infinitorum , in quo égag
infinitasfpiralesexplicat, fupponic ip(is diaerfifica-
ti ex diuerfa proportione in fpirales incidentiamab
initioad inuicem fecundum multiplicaram oropor-
tionemangulorum. V. g. infch m.fequenti. i F 4,
incidensin {piralemficad A C, itidem in fpiralem
incidentem , vtangulus NOR A, ad angulam.
OSR A ; nempe vt arcus NOSR, ad arcum
OSR; Secundum iplum , fpatium ACFRA,
eft primum fpatium fpirale. Sivero fic FA, ad
A C, in duplicata proportione przdii anguli ad
pradiGum angulum, feu di&i arcus ad diGum ar-
cum, Spatium erit{ecundum. Siintriplicata, ter-
tium,&c. Atin noftris fpiralibus res ¢ contraacci-

dit,
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dic. Nam incidens ad incidentem éft in fubmulei
plici proportione anguli ad angulum, feu arcusad
-arcum. In fpiralietenim quadratica, cum ex pro-
pofit. prim.fitquadratum F A, ad quadratum AG,
vt arcus NOSR, ad arcum QSR , eric FA,
ad A C, 'infubduplicata proportione arcus ad ar-
cum. Etfic confequenter in cubica, in fubrriplica-
ta, & ficdeinceps. Procedentes ergo per diverfa
principia, & circadiverfiffimalaborantcs, diuerfif-
fima etiam colligimus.Ipfe etenim putans incidentes
in fpiralem augeri fecundum multiplicem psopor-
tionemangulorum, fet arcuum, arguendo fuo modo
colligit{patia fpiraliaminui.Secundum enim ipfum,
circulus circum{criptus primo fpatio, feu primi ge-
neriseft ad ipfum, vt 3.ad 1. Ad fpatiym fecundi ge-
neris, ve 4.ad 1+ Ad tertij, vt 5.ad 1. & ficininfini
twm. Nos vero fupponentes incidentes in ] pira‘sc§
augeri in fubmulziplici proportionc angulorum ; £ u
arcuum, deduximus fpatia {piraliaaugeri. Circ ulus
enim ad {patium primi gzneris eft , vt 3. ad 1. Ad
fpatium fecundi , vt 4.ad 2. Ad tertij, vt 5-ad 3-
& fic ininfinitum. Vndeé in fuis [piralibus circulus

ettad fpatium fpirale, vt numerus gradus fpatij bi-

Rario auctus ad vaitatei : ac in noftro eft,ve nume-
rus binario au&us ad numerum. Ec voiuerfalicer ipfe
exiftimat proportionem circuli ad infinita fpatia [pi-
ralia efle eandem congruenter cum, propoitione pa-
rallelogrammiadinfinita trilinea parabolica fibi in-

fC“PF&- @t nos in noftris {piralibus infinitis adio-

UCOURUS.
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uenimus , proportionem circuli ad cadem infinita
fparia (fubintellige femper primz reuoluricnis) eff
candem cum congruenti, & explicata proportione
trianguli ad exceflus fupra ufinita trilinea paraboli-
€a {ibi inferipta. Que proportiones in fpirali Ar-
chimed-a dumtaxat conueniunt . In ipfa etenimfo.
lummodo , ram parallelogrammum ad trilineym,
quam triangulum parallclogrammi dimidiam ad ex-
ceflum ipfics fupra trilineum, funt ve 3. ad 1. In re-
liquis vero, parallclogrammum eft ad trilincum, ve
numerus trlinel vnitate aucus ad vnitatem: trian-
gulumvero et ad exceflum fui fupratrilineum , ve
nonferus teilinel vnitate awétus, ad numerum trili-
nei vnitate minutum . Cum ergo infinitx {pirales
Clariffimi Vuallifiy fic difcrepentd noftris, prodeant
evamhe.

Porrd quis recolens di&a in prxfenti digrefhio-
ne , & modum fupra explicatum , quo Clarifli-
mus Torricellius confiderauit analogiam inter {pira-

Aemlinearem, & parabolam quadraticam, poflet ra-

ticnabilius, quam ibidem factum fuir, cogitare, ana.
igiamillam, quam fupradiximus nequaquam fer-
variinter mfinitasfpirales, & infinicas parabolas,

vtiquelocum haberein infiviris parabolis, & in infi

nitis{piralibus Vuallifij. Nam ex fopradictis, pa-
tet, inhisomnibus eafdem proportiones feruari . Ex
flatimenim fupa diékis liquet , circolum od o finicas
pirales Vual'ifij fle fecundum iplan, vt nnmerus
gradus {piralis binario auctus, ad vaitacen. : & ad exa
cceflm
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ceffum iplus {upra [patia, vt numerus p:parxo au
@us ad ptmerum vnitate auctum. I?:x'dlallsf veroin
fchoLpropoﬁt-;z.conﬁatmfchcm.1111us,e ¢ trian-
gulem AEC, ad parabolam ABGC, vt nunge.rus
parabolz vnirateauctus (nempe. Vt numerus ipira-
lisbinario au@us)ad vnitatem: & a.d exceffum xp&
fius fupra parabolam , vt numerus vnitate auctus» 2
numerum. Eafdcmergo proportiones hab'enttnan&
gulum ad cxceflom , & ad parabolam, & circulus a's
cxceffum, & ad {pacium. Sicut1€rgo pof_fet'qm
dicere, Torriccllius patefecit ﬁmi!cs analogias inter
triangulum A B C, & exceflum ipfivs fuper par:}-
bolaquadratica ABGC, & intercxrculum,&exce{-
fum ipfivs fupra {patium fpiralelincars AGC, he

Sfotfitan feruabitur fimilis analogiaintcr;lxas cxpli-
catas figuras « Sed fimiles difcurfus erroncifunt cen-
{endi,voinfr2 manifeltab mus.

Sed prius Yuallit'j infinitz {pirales, earumqu® ge-
nclis clarius funt explicande , difcrimenque incet
noftras, & fuas dilucidias cft affignandum. [)111.:1:
mus initic operisy{pirales noftras generart cX duplic?
n otw ecdem tempore peracto , nempe 10 fcbem;}te
fequenti, pundti A, zquabilite femperlatiperle-
midiametrum A R ; & femidiamctri A.R, circa
centrun A, pun@o R, defcribentis Perxpherlam
vel zquabiliter , vel ita vt circamferentia peractaa
circumferentiam , vel angulus adangulum effet, v
vane temporum poteftates ad innicem . Hir.lc oric-
batur qed AC, AF, in fpimlcm incidentes

grant

crant ad inuicem in {ubmultiplici: proportione ar-
cuum, feu angulorum. Cum enim ex propofit. pri.
{itarcusadarcum, vt poteftas A C, eiufdem gradus
cum {pirali ad fimilem poteftatem AF; patet AC, ad
AF, efleindia {ubmultiplici proportione. Vualli.
(.} pariter infinitze {pirales concipiendz fune creari
cx duplici motu eorundem mobilium, aft modis con-
trarijs-Motus enim fewidiameeri per circumferentiz
«.ncipiendus cft {emper ®quabilis: at motus pun&i
A, per femidiametrum, vel 2quabilis,vel vari¢ acce-
leratus fecundum varias temporum poteftates. Si
ergo vierque motus erit xquabih's, genita erit {pi-
ralis archimedea. Siveromotas punéi aacclerabi-
wir fecundum quadrara temporum , erit fecunda fpi-
ralis. Sivtcubi, tertia. Etficdcinceps. Hinc er-
gofier, AC, ad AF, cfle in multiplici propor-

Q_ tione
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tione 1rees ad arcum; fettanguli, ad angulum, v
aic Vuallifius.,

Ex hac docrina habebimus , quod in fchemat.
feq. circumfcripto fpirali circulo, & {emidiametro
AV, du@toarcu VTI. Eritperipheria EMSE,
adarcum VTI, in ratione compolira ex ratione
AE, ad AV, & exratonevel AE, ad AV,
in {pirali lincari; vel minoris mediarum extremartm
continu¢ inter EA, AV, quarum numerus fit
vnitate minor nuwero f{piralis ,ad AV. V.g.in
quadratica , ex ratione AE, ad AV, & mediz
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proportionalis inter AE, AV, ad AV, In cu.
bica,exrationibus AE, ad AV, & minoris dua-
rum mediarum continue proportionalfum inter
AE, AV, ad AV; & fic deinceps. Quod pa-
tet, quia circumferentia EMSE, ad VTI, hu.
bet rationem compofitam ex ratione ipfius ad
VTIV (nempe EA, ad AV) & VTIV, al
VTI; nempe EMSE, ad EMS. Sed inal s
{piralibusa lineariproportio EMSE, ad E M.
eft fub multiplex proportionis EA, ad Al, {iu
AV, fecundum explicatum gradum {piralis: vidc
eft in quadratica , vt media inter EA, AV, ad
AV: in cubica , vt minor duarum mediarum ad
AV, &c. Ergo ratio EMSE, ad VT, com-
poneturex ratione EA, ad AV, &di¢tarumme-
diarumad AV.

His perceptis. Oftendemus tafchemate (equen-
ti, non {eruari diGam analogiam inter cjrculum ra-
dij AC, &exceflum ipfius fupra fpatiam fpirales
AGC, &intertriangulum AEC, & exceffumip.
fius fupra parabolam A B C. Hocautem oftcndemus
in {pirali quadratica, & parabola cubica, Namfi
dictaanalogia curreret, mente ecntro - Afintcidal.
lo AQ, intelle@a peripheria , effet' CB, ad ME;
vt circumferentia radij AC, ad circumferentiam
defcriptam in ipfo exceilu contentam inter O, &
puncum infpirali. Sed ratio circumferentiz sadif
AC, ad ditam circumferentiam componicur ¢
ratione CA, ad AO, & mediz 'propostionalis

i Q 2 imer
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intert CA, AO

nibus. Porrdratio. CE, ad MB ( de foris fum-

pa MO,) componitur quoque ex rationibus C E,
ad OM, &huiusad MB: &yt CA, ad A O,
fic CE, ad QM. Ergo OM, ad MB,. efler, vt
Wedia propargionalis inker CA,, A0, ad AO-
o , ; Quod

Co » adipfam AO. Ergoetiamra-
o CE, ad M B, ex ijfdem componeretur ratio-

Spatiorum Menﬁtftf : iig

Quod vtiqueeft falfiTimum .. Nam OM, ad MB;
eftexcitat. prop. so. Mifcel hyperb. &e.yt 3.ad 2
inter autem C A, duplam A O, & AQ;nempeinter’
4. & 2.non eft 3. medium proportionale. Nonergo
feruatur dia analogia : & tamen fi verafunt, qua
Vuallifrus {cripfic ( nobis enim diuerfa methodo a
fua adhuc non conftat) eft femper eadem propor<
tio-

In prafenti ergo opufculo comprehenfa, funtea,
qu quintd tibi proponimus, benigne letor , per-
currenda. Inquatuor primis noftrisoperibus antea
elaboratis quamplugimos: ,, progucflu temporis, ci-
rores animaduertimils : non paucis etiai prafens elt
afperfum . Aft necilli, necifti, veplurimum, ma-
teriam labefaiant, nec fenfum pracipuc intentum
euertunt, adeovtle&tori herendum ficinaflirrorum.
intelligentia. Errores verfantur {zpe fzpius velin.
locutione latina, vel in alijs rebus non magni mo-.
menti. Hos errores dona nobisqr2fo, benigaele-
&or. Nec putamuste experiri inclementem, preci-
puefiin typographijs aliquando tc excreueris. Cre-
de nobis , ingens tormentum authores exagitatin i p~
fa impreffione; & plus faboris adinuenitur in hac,,
quam in compofitione ipfamet,in rebus geometricis,
P_m“&"i"]- Oftirantia erenim,improbitas, & impe-..
Fluaartificum fictorquent,, & angunt authores , ve:
fon paucis vicibus cogitent momento difperdare-,
quz tempote prolixo, & magnis laboribus college-
sunt. Porrd omnia hzc, & alia inpumera ab ine

prefs
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preffione funt infeparabilia, Suftine ergo clemen-
ter; benigne letor, crrores eos , quibus noftra opuf-
culaapparent confpurcata: & ficuti, favente Deo,
potesa nobis alia rationabilicer in pofteram , immo
quamprimum ex{pectare; itd nimis i fcopo aberra-
;‘?9 » freaabfque erroribus profiliic, cogitares, Va-
Cad o

FINTIS



